Klub 44 F

Czoléwka ligi zadaniowej Klub 44 F
po uwzglednieniu ocen rozwiagzan zadan
776 (WT = 3,56), 777 (WT = 2,59)

z numeru 4/2024

Jacek Konieczny Poznan 40,87
Pawel Perkowski Ozaréw Maz. 5-39,93
Konrad Kapcia Poznan 2-39,58
Tomasz Wietecha Tarnéw 17-26,54

Andrzej Nowogrodzki Chocianéw  3-25,24
Jan Zambrzycki Biatystok

Termin nadsytania rozwigzan: 31 I 2025

Czoléwka ligi zadaniowej Klub 44 M
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
879 (WT =1,59) i 880 (WT = 1,63)
z numeru 4/2024

Fukasz Merta Krakéw 47,14
Szymon Kitowski Warszawa 41,11
Adam Woryna Ruda S1. 40,91
Michal Adamaszek Kopenhaga 39,12
Witold Bednarek 1é6dz 37,29
Krzysztof Zygan Lubin 36,06
Andrzej Daniluk Warszawa 32,96
Mikotaj Pater 32,57
Jedrzej Biedrzycki 32,29
Tomasz Wietecha Tarnéw 31,41
Andrzej Kurach Ryjewo 30,66

Pan Lukasz Merta dotaczyt do grona
Weterandw, zaliczajac trzecie okrazenie.

Klub 44 M
1-44

Kazdy moze nadsylaé rozwigzania zadan z numeru n w terminie
do konca miesigca n + 2. Szkice rozwiazan zamieszczamy

w numerze n + 4. Mozna nadsytaé¢ rozwiazania czterech, trzech,
dwoéch lub jednego zadania (kazde na oddzielnej kartce), mozna to
robi¢ co miesigc lub z dowolnymi przerwami. Rozwigzania zadan

z matematyki i z fizyki nalezy przesylaé¢ w oddzielnych kopertach,
umieszczajac na kopercie dopisek: Klub 44 M lub Klub 44 F.
Mozna je przesyla¢ réwniez poczta elektroniczng pod adresem
deltalmimuw.edu.pl (preferujemy pliki pdf).
w skali od 0 do 1 z dokladnoscig do 0,1. Ocen¢ mnozymy przez

Wskazéwki do wyzwan z

Zadania z fizyki nr 786, 787
Redaguje Elzbieta ZAWISTOWSKA

786. Koralik o masie M moze §lizgac sie bez tarcia po prostym poziomym precie.
Do koralika przywiazana jest lekka nierozciagliwa nitka o dtugosci [. Nitke
ciagniemy za swobodny koniec tak, ze jego predkos¢ przez caly czas skierowana
jest wzdluz nitki i ma warto$é vg (rys. 1). Jaka sila ciagniemy w chwili, gdy
nitka tworzy z pretem kat a? Podczas ruchu nitka znajduje sie w plaszczyznie
poziomej.

p, 2T

Rys. 2 ”
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78'7. Nieprzewodzace ciepla naczynie potaczone jest za pomoca dwéch malych
jednakowych otworkéw z dwoma pojemnikami zawierajacymi hel w stanie
gazowym (rys. 2). W obu pojemnikach podtrzymywane jest jednakowe
ci$nienie p, w jednym z nich podtrzymywana jest temperatura T, w drugim 27".
Zmalez¢ cisnienie i temperature w srodkowym naczyniu w stanie réwnowagi.

Zadania z matematyki nr 889, 890
Redaguje Marcin E. KUCZMA

889. Ciag (ay,...,an), dlugoéci N, ma wyrazy aj € {2,3,5}, z suma

a1+ ...+ an = A. Niech by = arapt1ap+20ak+3 (gdzie, cyklicznie, ayy; = a;).
Zakladamy, ze kazda z liczb by, ...,byx dzieli sie przez 30. Przyjmujac jako znane
wartosci N, A (dla ktérych istnieje co najmniej jeden ciag (ax) o podanych
wlasnosciach) wyznaczy¢ wszystkie mozliwe wartosci sumy B = by + ...+ by.

890. W czworokacie wypuklym ABCD przekatne przecinaja sie¢ w punkcie P;
boki BC'i DA nie sg réwnolegle, a ich symetralne przecinaja sie w punkcie )
(r6znym od P), lezacym wewnatrz czworokata. Tréjkaty BQC i DQA sa
podobne. Udowodnié, ze prosta PQ zawiera dwusieczne katéw APB i CPD.

Zadanie 890 zaproponowal pan Wojciech Maciak z Warszawy.

wspoélezynnik trudnosci danego zadania: WT = 4 — 3S/N, przy czym
S oznacza sume ocen za rozwigzania tego zadania, a N — liczbe

o0séb, ktére nadestaly rozwigzanie choéby jednego zadania

z danego numeru w danej konkurencji (M lub F) — i tyle punktéw
otrzymuje nadsylajacy. Po zgromadzeniu 44 punktéw, w dowolnym
czasie i w ktérejkolwiek z dwéch konkurencji (M lub F), zostaje

on cztonkiem Klubu 44, a nadwyzka punktéw jest zaliczana

do ponownego udziatu. Trzykrotne cztonkostwo — to tytul Weterana.
Szczegbdlowy regulamin zostal wydrukowany w numerze 2/2002 oraz
znajduje si¢ na stronie deltami.edu.pl.

Oceniamy zadania

konca artykulu Byle nie dodawaé (s. |12))

Jest pewne, ze zaproponowane tu drogi do rozwigzan nie
wyczerpuja wszystkich mozliwych pomystéw.

W zadaniach 1 — 3 mozna przepisa¢ kazdy z iloczynéw k - a
jako sume a +a + a + - - - 4 a, a nastepnie zmieni¢ kolejnosé
sktadnikow.

Mozna jednak zamiast tego odnies¢ si¢ do interpretacji
kombinatorycznej. Ustawmy w rzedzie n + 2 obecnych

na przyjeciu, przy czym na poczatku stanie gospodarz,

a za nim n + 1 gosci. Pomyslmy teraz o go$ciu numer k:
sposréd stojacych przed nim mozna wybraé dwéjke na T'(k)
sposobdw; spoérdd stojacych za nim mozna wybraé jednego
na n + 1 — k sposobo6w.
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W zadaniu 4 z definicji wynika, ze T'(2k) — T'(2k — 1) = 2k.

Zadanie 5 mozna rozwiazac¢, korzystajac z 4, mianowicie
dla A(n) =T(1)+TB)+T(5B)+---+T(2n—-1)

oraz B(n) =T(2) +T(4) + T(6) + - - - + T(2n) znamy
zarowno B + A, jak i B — A. Alternatywnie, z réwno$ci
T(2n) = A(n) + B(n) wynika, ze A(n) = T(2n) — B(n),
wystarczy wigc obliczyé B(n). Mozna to uczynié dzigki
tozsamosci T'(2k) = 4T (k) — k, ktérej udowodnienie
pozostawiamy Czytelnikowi.

Nawiasem méwiac, rozwiazujac zadanie 5 dwoma sposobami,

przez poréwnanie wynikéw otrzymujemy jeszcze jedna
niebanalng tozsamos¢.



