Chtopiec czy dziewczynka?
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Podobnym trudno$ciom poswigcony jest
utwér Lony i Webbera Nie mam pojecia.
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Rys. 1. Wiersze odpowiadaja pici
starszego dziecka, a kolumny — mtodszego.
Zakreskowany obszar stanowi 1/3 obszaru
zamalowanego

tukasz RAJKOWSKI*

Wyobraz sobie, Drogi Czytelniku, ze wybierasz sie w daleka podréz pociagiem.
Kiedy juz wygodnie rozsiadles sie na swoim miejscu i zaczale$ czytaé¢ ulubione
czasopismo, lektura zostalta przerwana przez rubaszny okrzyk: ,Hej, kogo ja
widze! Kope lat, co?”. Podnosisz glowe i Twoim oczom ukazuje sie przyjacielska
twarz, w ktérej przy odrobinie wysitku pamigciowego rozpoznajesz swojego dawno
niewidzianego znajomego z podstawowki.

,Taaak, kope lat...” — odpowiadasz, niechetnie zamykajac $wiezutki numer Delty.
,Co u Ciebie stychaé¢?” — kurtuazyjnie dopytuje znajomy.

Céz, nastepuje moment, w ktérym nalezy w jednym zdaniu stredci¢ kilkanascie
lat zycia, w zwiazku z czym odpowiadasz: ,Dobrze! A co u Ciebie?”. Znajomy
otwiera usta i juz wiesz, ze pytanie bylo btedem — on faktycznie chce Ci stresci¢
ostatnich kilkanascie lat swojego zycia, zdecydowanie nie w jednym zdaniu. Po
jakiej$ godzinie opowiadania o szkolno-zawodowych perypetiach w koncu przeszto
na sprawy rodzinne. W pewnym momencie ograniczasz si¢ do uprzejmego kiwania
glowa, uSmiechania si¢ i niezawodnego ,No tak...” a tak naprawde w swojej
glowie rozwiazujesz deltowe Zadania z Myszka [w tym numerze na stronie 19 —
przyp. red.]. W ktérym$ momencie orientujesz sie, ze znajomy zaczal opowiadaé

o trudnoéciach w znalezieniu opieki dla swojego dziecka. Problem w tym, ze
umknal Ci moment, w ktérym wspominal, ze je w ogdle ma.

Hm — mysélisz sobie — nie ustyszalem, czy to chlopiec, czy dziewczynka. Lepiej
w takim razie w przyszlosci wypowiadad sie o nim/niej bezplciowo; inaczej mam
okoto 50% szans na niezreczng pomytke.

W dalszej rozmowie okazuje sig, ze znajomy poszukiwal opieki nie dla jednego
dziecka, a dla dwéjki! Ponadto wychwyciles w monologu zdanie ,,Poszedtem

z synkiem na spacer”, co ustala pte¢ jednego z tych dzieci. Ple¢ drugiego pozostaje
dla Ciebie tajemnica.

Ha, czytatem kiedys$ cos o tym w Internecie! — pomyslales — W pierwszej chwili
wydawaloby sie, ze szansa na to, ze drugie dziecko to tez chlopiec, jest réwna 50%.
Ale mozna na problem spojrzeé inaczej. Jesli zapomne o informacjach, ktore juz
posiadam, to szansa na to, ze starsze dziecko mojego znajomego jest chlopcem, to
50%; podobnie szansa na to, Ze miodsze jest chiopcem, to 50%, a zatem szamsa na
dwéch chlopcow to 50% - 50% = 25%. Szansa na dwie dziewczynki to réwniez 25%.
Pozostaly jeszcze dwie mozliwosci, kazda z prawdopodobieristwem 25%: starsze to
chiopiec, mlodsze to dziewczynka i odwrotnie. Wiem juz, Ze znajomy ma synka,

a wiec z tych czterech réwnoprawdopodobnych sytuacji moge ograniczyé sie do
trzech (wykluczam dwie céreczki). A z tych trzech tylko jedna odpowiada sytuacji, ze
mdj znajomy ma dwdch synkéw, a wiec szansa na to jest réwna 1/3. Przyparty do
muru powinienem zatem obstawié coreczke!

Aby upewnié sie o stuszno$ci swojego rozumowania, dyskretnie wyciggnales
kawalek papieru oraz otéwek i naszkicowate$ przekonujaca tabelke 2 x 2, ktérej
pola odpowiadaly réznym kombinacjom plci starszego i mtodszego dziecka
(reprodukujemy ja na rys. 1). Tak jak wcze$niej pomyslaltes, wszystko sie zga. . .

(glos z offu) — NIE! Nic sie nie zgadza! Tak naprawde masz do czynienia z sytuacja,
w ktérej losowo napotkana osoba (co z tego, ze to Twdj znajomy) okazuje sie
mie¢ dwojke dzieci oraz zaczyna Ci opowiadaé¢ o jednym z nich, ktére okazuje sie
chtopcem. Rozsadnie jest przyjaé, ze Twdj znajomy losowo wybral jedno ze swoich
dzieci (kazde z réwnym prawdopodobienistwem). Jezeli znajomy jest ojcem dwdch
chtopcow, to na pewno opowie o chtopcu. Jezeli jest ojcem chlopca i dziewczynki,
to ma szanse 50% na to, by opowiadaé¢ o chlopcu. Ujmujac rzecz nieco inaczej,

ze wszystkich ojcéw dwojga dzieci obojga plci tylko potowa zaczetaby opowiadaé
Ci o swoim synku. Twoja tabelka powinna zatem odpowiadaé tej na rysunku 2.
Ostatecznie z Twojej perspektywy szanse na to, ze znajomy ma dwédch synkow, to
niezmiennie 50%!
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https://www.youtube.com/watch?v=68laVhpHHa0

Dz

Ch

opowiada
o chtopcu

opowiada
o chtopcu

Rys. 2. Zakreskowany obszar stanowi
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Rys. 3. Liczby odpowiadaja dniu

tygodnia, w ktéorym urodzito si¢ dane
dziecko. Zakreskowany obszar stanowi
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Rys. 4. Zakreskowany obszar stanowi
1/3 obszaru zamalowanego

Co innego, gdyby$ sam poprosil znajomego: Drogi kolego, prosze, zacznij mi
opowiadac o jednym ze swoich synkow, jesli masz co najmniej jednego. Zaktadajac,
ze wtedy znajomy istotnie rozpocznie jakas opowie$é (i nie postanowi zmienié
miejsca siedzacego), przedstawione wczesniej rozumowanie oraz tabelka z rysunku 1
sg shuszne i szansa na to, ze ma on dwoch synkéw, faktycznie jest rowna Vs.

Na potrzeby dalszej czesci historii zal6zmy, ze tak wlasnie bytlo.

Monolog znajomego trwa. Znowu zajates sie czyms innym. W ktoryms momencie
do Twojej swiadomosci przebija sie informacja, ze wspomniany wczesniej synek
urodzil sie¢ w poniedziatek i od tamtego czasu poniedzialek jest ulubionym dniem
tygodnia Twojego znajomego (szczesciarz!). Wiadomosé ta sklonila Cie do pewnej
matematycznej refleksji.

Czy informacja, ktorg wiasnie uzyskatem, powinna zmieni¢ moje oszacowanie
szans na to, zZe mdj znajomy ma dwdch synkéw? Wydawaé by sie moglo, ze

w zZadnym wypadku — przeciez dzien tygodnia, w ktorym urodzil sie wspominany
przez niego synek, nie moze wplywac w jakikolwiek sposcb na pleé¢ pozostalego
potomstwa. Jednak z drugiej strony ta wiedza sprawia, Ze powinienem zmodyfikowac
naszkicowanq wczesniej tabelke. Teraz dla kaZdego dziecka, starszego i mlodszego,
powinienem odnotowad nie tylko jego pleé, lecz rowniez dzien tygodnia, w ktérym
sie urodzito. Zakladajgc, Ze kazdy dzien tygodnia jest rownoprawdopodobnym dniem
urodzin, daje mi to 14 réwnoprawdopodobnych konfiguracji par pleé¢ i dzien tygodnia
dla kazdego z dzieci, czyli tgcznie 14% = 196 konfiguracji dla obojga dzieci. Tym
razem 27 z nich odpowiada wystepowaniu chlopca urodzonego w poniedzialek,

a z tego w 13 przypadkach pozostate dziecko tez jest chlopcem. Tak wiec niniejszym
moje oszacowanie prawdopodobienstwa tego, Ze znajomy ma dwdch chlopcow,
powinno sie zwiekszyé z 1/3 do 13/27.

Poniewaz sytuacja Cie frapowala, przerysowaltes swoja tabelke, uzyskujac co$
zblizonego do rysunku 3 na marginesie. I chociaz z doswiadczenia wiesz, ze
z tabelkami sie nie dyskutuje, konkluzje, do ktoérych doszedtes, wciaz Cig draznity.

(glos z offu) — 1 stusznie, gdyz takie rozumowanie jest powieleniem opisanego
wezesniej bledu. Tym razem nalezaloby uwzgledni¢ fakt, ze jesli Twdj znajomy ma
dwoch chlopedw, z ktérych doktadnie jeden urodzit sie w poniedzialtek, to zaczal
opowiada¢ wladnie o nim, a mogl o ,,tym drugim” — co dwukrotnie zmniejsza
prawdopodobienstwo takiej konfiguracji z Twojej perspektywy. Uwzglednienie
tego w rozumowaniu konczy sie odpowiedzia: /5 (taka jak wczeéniej), o czym
mozna si¢ przekonaé, analizujac rysunek 4. Znowu — gdybys to Ty dopytat,

czy znajomy ma synka urodzonego w poniedzialek, to odpowiedz twierdzaca
pozwolilaby zmieni¢ oszacowanie szans na dwdch chtopcéw do 13/27, zgodnie

z przedstawionym wcze$niej rozumowaniem (a odpowied? przeczaca kazalaby
zmniejszy¢ to oszacowanie do %10, 0 czym polecamy przekonaé sie samodzielnie).

Po tej informacji temat dzieci si¢ urwal. Niebawem, po wystuchaniu jeszcze kilku
przejmujacych historii z zycia Twojego znajomego, pociag dojechal na miejsce —
nie zaskoczyto Cig, gdy wyszlo na jaw, iz obaj wysiadacie na tej samej stacji. Na
peronie czekata juz zona znajomego wraz z rozczochranym urwisem.

Pytanie 1. Jak teraz oceniasz szanse na to, ze znajomy ma dwoch synkow?

I juz zaczelidcie sie zegnaé, gdy za plecami Twojego szkolnego znajomego
pojawit si¢ nie kto inny, jak. .. Twoja niewidziana od dawien dawna kolezanka
z przedszkola! Zanim zdazyla cokolwiek powiedzieé¢, krzyknales do niej:

,Hej tam, nie widzieliémy sie cale wieki! Czy przypadkiem nie masz dwéjki dzieci,
z ktérych co najmniej jedno jest chlopcem urodzonym w poniedziatek?”.

Twoja kolezanka zaniemoéwila, a po chwili uSmiechneta sie chytrze i odpowiedziata:

,Owszem, mam dwdjke dzieci, w tym co najmniej jednego chlopca, przy czym
zadne z moich dzieci nie urodzito si¢ w poniedzialek”.

Pytanie 2. Jak oceniasz szanse na to, ze kolezanka ma dwoch synkow?

(Odpowiedzi na powyzsze pytania mozna znalezé na stronie 14).
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