Natomiast dla liczb n postaci n = 4m + 2 liczba k- 2™ + 1 rozktada si¢ na czynniki.
Skorzystamy mianowicie z tozsamosci Sophie Germain:
at +4b* = a* + 4a%b? + 4b* — 4a®V? = (a® + 20%)% — (2ab)? =
= (a® + 2ab + 2b*)(a* — 2ab + 2b%).
Mamy wiec:
k-2t 1=1+4t2 22 =1t (2™) = 1 4t 27 =
= (14+2t-2™ 2% 22M)(1 — 2t - 2™ 4 2¢% . 22™) =
= (14t-2mTh 2. 92mHhy (1 . gmHl 4 42 92mtl)
oraz obie liczby wystepujace w rozkltadzie po prawej stronie sa wigksze od 1.
To konczy szkic dowodu.

Zauwazmy takze, ze dla kazdej liczby n mamy kongruencje

k-2"+1=1 (mod 5),
z ktérej wynika, ze zbiér {3,5,17,257,641,65537,6700417} nie pokrywa zbioru
liczb postaci k - 2™ + 1. Nie mogliémy zatem powolaé sie na rozumowanie
przedstawione wczesniej w dowodzie twierdzenia Sierpinskiego.

ﬁ Z.adania

Przygotowal Dominik BUREK

M 1702. Na kartce w kratke zaznaczono 4n po6l. Udowodnij, ze istnieje n
zaznaczonych pol, ktére sa parami rozlaczne (tzn. nie maja punktéw wspdlnych).
Rozwiazanie na str. 15

M 1703. Punkt T lezy wewnatrz trojkata ABC, w ktéorym x BAC = 60°.
Ponadto speliona jest réwnosé

XATB = xCTA = 120°.

Punkty X 1Y sg $rodkami odcinkéw AB i AC, odpowiednio. Udowodnij, ze
punkty A, Y, T'i X leza na jednym okregu.
Rozwiazanie na str. 4

M 1704. Dane sa dwie rézne liczby catkowite dodatnie k oraz m. Udowodnij, ze

1 1
(kz—) (m—) < km-—2.
k m
Rozwiazanie na str. 13

Przygotowal Andrzej MAJHOFER

F 1043. Czlowiek poddany dzialaniu przyspieszenia nieprzekraczajacego
dwukrotnej wartosci przyspieszenia ziemskiego nie doznaje przykrych wrazen.
Predko$é startowa duzych samolotéw pasazerskich (np. Jumbo Jeta) wynosi
v &~ 250 km/godz. Jaki jest minimalny czas ,rozpedzania” samolotu przed
startem, podczas ktérego pasazerowie nie odczuwaja dyskomfortu? Jaka

jest minimalna dlugo$é¢ poziomego pasa startowego potrzebna do osiagniecia
predkoéci startowej? Przyspieszenie ziemskie g ~ 10 m/s.

Rozwiazanie na str. 6

F 1044. Profesor Izydor Rabi byt bardzo dumny z precyzji, z jaka odmierzal
czas jego mechaniczny zegarek. Podczas pobytu w laboratorium badajacym
promieniowanie kosmiczne, polozonym na szczycie wysokiej gory, zaobserwowat
jednak, ze jego zegarek przestal wskazywaé poprawny czas. Czy na szczycie géry
zegarek spieszyl sie, czy p6znit?

Rozwigzanie na str. 7
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