Utamek K (1/1000) jest okresowy
o okresie 2 994 003.

Liczby Lucasa: Lo =2, L1 =1,
Lp=Ln-1+ Ln_2.
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Rys. 2

Podstawiamy ponownie x — 1/, czyli otrzymujemy K (1/z) = %
Przewidujemy zatem, ze dla x = 1000 otrzymamy bloki trzycyfrowe zawierajace
kolejne kwadraty. Istotnie
10002 + 1000 10001000
K(1/1000) = (1000 — 1)3 997002999
=0, 001 004 009 016 025 036 049 064 081 100 121
144 169 196 225 256 289 324 361 400 441 484
529 576 625 676 729 784 841 900. ..

zgodnie z przewidywaniami.

Na koniec zachecamy Czytelnika do samodzielnych ¢wiczen.
Zadanie 1. Uzasadni¢ stuszno$¢ wzoru (#).

Zadanie 2. Wyznaczy¢ utamek tworzacy kolejne liczby Lucasa w blokach
pieciocyfrowych.

Zadanie 3. Wyznaczy¢ utamek tworzacy kolejne liczby trojkatne w blokach
czterocyfrowych.
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Przygotowal Dominik BUREK

M 1663. Jaka jest najwieksza mozliwa liczba niezachodzacych na siebie figur
w ksztalcie F (rys. 1), ktére mozna wycia¢ z kwadratu 300 x 3007 Figury mozna
obracac¢ i odwracaé¢ na druga strone.

Rozwiazanie na str. 5

M 1664. Na przedtuzeniach bokéw CA i AB tréjkata ABC obrano

punkty F i F' odpowiednio tak, ze AE = BC i BF = AC. Okrag dopisany

do tréjkata ABC, styczny do boku BC), jest styczny do BF w punkcie N.
Punkt M jest érodkiem odcinka E'F. Udowodnij, ze prosta M N jest réwnolegla
do dwusiecznej kata przy wierzchotku A.

Rozwiazanie na str. 10

M 1665. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb dodatnich a, b, ¢ i d spelniajacych
rownosé 1 1 1 1

Pl Bl A1 Bl
zachodzi nieréwnosé
1—a n 1-0b n 1—c¢ n 1—-d >0
a2—a+1 b2—-b+1 E2—c+1 d2—d+1~ 7
Rozwiazanie na str. 11

Przygotowal Andrzej MAJHOFER
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F 1017. Piramida Cheopsa po wybudowaniu byla ostrostupem o podstawie
kwadratowej o boku a = 230m i wysokosci H = 147 m. Zbudowano ja z blokéw
wapienia. Oszacuj, ile czasu trwaloby dzisiaj jej wznoszenie, gdyby przy jej
budowie bez przerwy pracowaly dzwigi o tacznej mocy P = 500kW. Gestosé
wapienia p &~ 2,7 - 10% kg/m?®, a przyspieszenie ziemskie g ~ 10m/s?.
Wskazéwka: $rodek masy ostrostupa znajduje sie w 1/4 jego wysokosci.
Rozwiazanie na str. 1

F 1018. Samolot o masie M = 10* kg laduje z poczatkowa predkoscia

vo = 200 km/godz. Z powierzchnig lotniska stykaja sie dwa kota, kazde

o érednicy d = 2m i momencie bezwtadnoéci I = 100 kg - m?. Kota moga obracaé
sie bez oporu, a w momencie ladowania nie obracaja sie. W chwili zetknigcia sie
z plyta lotniska kota zaczynaja sie Slizga¢. O ile zmniejszy sie predko$¢ samolotu
do czasu, gdy kota zaczna toczy¢ sie bez poslizgu? Pomijamy opér powietrza.
Rozwigzanie na str. 15
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