Maia aelld

Nieskonczonosé 0

Na nieskonczonosé natrafiono juz w starozytnosci. Nic dziwnego, ze byla
traktowana z podejrzliwoscia, w koncu wszystko w prawdziwym Swiecie
wydawato sie skoniczone. Bywata zrédtem probleméw, paradokséw i sporow
(na przyktad, paradoks Zenona z Elei). W koncu, w drugiej potowie XIX
wieku, nieskonczono$¢ udato sie nieco oswoié¢ (nie myli¢ z ujarzmic), weszta
do kanonu matematyki, a wtasciwie w jej fundamenty. Owo oswajanie
zaczeto sie od Georga Cantora. Zbiér nazwat on przeliczalnym, jesli jego
elementy mozna ponumerowa¢ liczbami naturalnymi. W konsekwencji
zbidr liczb naturalnych jest oczywiscie przeliczalny, co wiecej zbiér liczb
catkowitych réowniez (wyjasnienie w dalszej czesci). Nieco trudniej wykazaé,
ze przeliczalno$é dotyczy réwniez zbioru liczb wymiernych. Zupetnym
fenomenem byta (i jest) praca Georga Cantora Uber eine Eigenschaft

des Inbegriffs aller reellen algebraischen Zahlen z 1874 roku, w ktérej
udowodnit, ze choé zbidr liczb algebraicznych — czyli pierwiastkéw
wielomianéw o wspotezynnikach wymiernych, ktérymi sa np. %, V2, ale

7 juz nie (co jest bardzo nietrywialne) — jest przeliczalny, to zbior liczb

rzeczywistych nie jest.

W 2018 roku mineta setna rocznica Smierci
Georga Cantora (1845-1918), uwazanego za
ojca teorii mnogosci (nauki o zbiorach). Urodzit
sie w Sankt Petersburgu, gdzie mieszkal do 11
roku zycia. W mtodosci uchodzit za wybitnego
skrzypka. Kiedy rodzina Cantora wrécita do Niemiec
w poszukiwaniu tagodniejszego klimatu (z powodu
choroby ojca Cantora), odkryto niewiarygodny
matematyczny talent chtopca. Dzicki majatkowi
odziedziczonemu po ojcu Cantor byt w stanie
podjaé studia w Berlinie, gdzie napisat prace
doktorska dotyczacy teorii liczb. Habilitacje
uzyskal na Uniwersytecie w Halle, gdzie pdzniej
spedzit wiekszos¢ swojego naukowego zycia i gdzie
w 1879 roku zostat profesorem w wieku 34 lat.

W matematycznej karierze natrafiat jednak na
liczne przeszkody. Trudnosci przysparzali mu miedzy
innymi niektérzy profesorowie z Berlina, ktérzy
nie godzili sie z jego podejéciem do matematyki.
Dziatalno$¢ naukowa Cantora byta w tamtych
czasach bardzo kontrowersyjna.

Wspomniane trudnosci nadszarpnety zdrowie
psychiczne Cantora. Hospitalizowany w 1884 roku,
przez pewien czas wolal zajmowaé sie filozofig
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i literatura epoki elzbietanskiej, a nie matematyka.
Pokonawszy ten kryzys, przyczynit sie do powotania
Niemieckiego Towarzystwa Matematycznego i zostat
jego pierwszym prezesem. David Hilbert umiescit
problem sformutowany przez Cantora, hipoteze
continuum, na pierwszym miejscu stynnej listy
dwudziestu trzech probleméw zebranych podczas
Miedzynarodowego Kongresu Matematykow

w Paryzu w 1900 roku. Jak dzisiaj wiemy, problemu
tego sam Cantor mimo licznych préb nie mégt
rozwigza¢. Ostatnie lata jego zycia to na przemian
czeste pobyty w sanatoriach, problemy finansowe,
cenione wyktady i spory o sens stworzonej przez
niego teorii mnogoéci. Zmart na atak serca w jednym
7 sanatoriéw.

Postugujac sie stowami Davida Hilberta: prace
Cantora to najwspanialszy produkt matematycznego
geniuszu 1 jedno z najwyzszych osiggniec czysto
intelektualnej ludzkiej aktywnodci. Na czesé

geniuszu Georga Cantora i jego wplywu na
wspolczesng matematyke, sto lat po jego $mierci,
opublikujemy cykl artykutéw przyblizajacych
pojecie nieskonczonodci i teorie mnogosci przez niego
stworzong.



