Dowiedlismy zatem, iz kazdy pierwiastek

wielomianu P(x) jest réwny —A. Skoro wielomian P(z)
jest unormowany, to w takim razie P(z) = (z + A)™.
W tym momencie teza zadania staje sie ewidentna:

Liczba 2 jest m-ta potega liczby catkowitej tylko dla

m = 1. Wielomian P(x) jest wigc wielomianem liniowym
i rozwiazanie jest zakonczone.

W ten sposéb dotarliémy do konca cyklu. Zywimy
nadzieje, ze ukazal on korzysci plynace z zachowania
otwartosci umystu na niecodzienne pomysty. Podobnie
jak odwagi do podazania niekoniecznie najbardziej
narzucajaca si¢ droga. Kt6z bowiem wie, co ciekawego
moze nas na niej spotkac?

Metody, ktére Czytelnik mial okazje spotkaé
w powyzszych przyktadach, moze wykorzysta¢ w dwoch
zadaniach do samodzielnego rozwiazania.
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wzglednie pierwsze.

n? —m3 sa wzglednie pierwsze. Wykaz, ze liczby n? —m? i

Rozwiazanie na str. 2

Rozwiazanie na str. 15

Zadanie 5. Liczby catkowite a i b spelniajg nastepujgcy
warunek: dla dowolnej liczby calkowitej dodatniej n
liczba a - 2™ 4 b jest kwadratem liczby catkowite;.
Udowodnié, ze a = 0.

Podpowiedz. Niech x,, bedzie taka liczba caltkowita
dodatnia, ze a - 2" + b = 22. Rozwaz ciag
(23771 - xn+2)n21-

Zadanie 6. Dany jest rosngcy cigg (an)n>1 liczb
catkowitych, ktory spelnia warunek a, < 1000n.
Wykazaé, Ze w ciggu istnieje nieskonczenie wiele
wyrazow, ktore w zapisie dziesietnym majg co najmniej
2015 kolejnych cyfr rownych 1.

PodpowiedZ. Niech S bedzie zbiorem liczb, ktére

w zapisie dziesietnym nie maja ciagu 2015 kolejnych cyfr
réwnych 1. Udowodnij, ze szereg Y ¢ = jest zbiezny.
Oszacuj w tym celu od gory liczbe liczb n cyfrowych
w zbiorze S.

Redaguje Urszula PASTWA
M 1486. Dane sa takie liczby calkowite dodatnie n > m, ze liczby n” — m

7 oraz
21 n3 —m3 sa réwniez

M 1487. W tréjkat ABC wpisany jest okrag o promieniu r. Proste styczne
do okregu i rownolegte do bokéw tréjkata odcinaja od niego trzy tréojkaty.
Wykaz, ze suma promieni okregéw wpisanych w te trzy tréjkaty jest rowna r.
Rozwiazanie na str. 5

M 1488. Rozstrzygnaé, czy istnieja liczby naturalne nq, ns, ngs, ng, wszystkie
wieksze od 2016, spelniajace réwnanie

2 2 2 2
ny +n5 +n3 + ny = Ninang + NiNeNg + N1Ngng + Nangng.

Przygotowat Andrzej MAJHOFER

F 899. Bezposredni pomiar energii kinetycznej poruszajacego si¢ swobodnie

elektronu dal wynik £ = (1000 4+ 0,1) eV — tzn. pomiar wykonano

z dokladnoscia do AF = 0,1 eV. Wyznacz stosunek doktadnosci okreslenia
polozenia (wspélrzednej « w kierunku ruchu) elektronu do dlugoéci jego fali
de Broglie’a bezposrednio po tym pomiarze.

Rozwiazanie na str. 1

F 900. Do wykonania do$wiadczenia Younga z molekulami — tj. obserwacji
prazkéw interferencyjnych po przejsciu wiazki przez uklad réwnoleglych,
rownoodleglych szczelin — potrzebna jest odpowiednio przygotowana wigzka
molekul. Powinna to by¢ wiazka identycznych molekul poruszajacych sie
rownolegle w kierunku uktadu szczelin z jednakowymi predkosciami. Jak duzy

jest dopuszczalny rozrzut Av predkosci molekul w wiazce, jesli chcemy
zaobserwowa¢ wyrazne prazki do rzedu n?

Rozrzut Av predkosci v w wiazce o sredniej predkosci vy okreslaja nieréwnosci

vg — Av < v < vg + Aw.
Rozwiazanie na str. 15
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