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Zadanie pochodzi z amerykanskiego
konkursu Putnam Competition

z 1984 roku i mozna je rozwiazad,
wykorzystujac rachunek rézniczkowy
funkcji dwéch zmiennych.

Vo

www.sem.edu.pl

Sitg czy sposobem? VII konferencja SEM

W dniach 24-26 pazdziernika 2014 roku odbyta sie kolejna — si6dma juz —
konferencja organizowana przez Stowarzyszenie na rzecz Edukacji
Matematycznej. Konferencja byla okazja do spotkania sie oséb z réznych
srodowisk zaangazowanych w edukacje matematyczna, popularyzacje
matematyki i prace z mlodzieza uzdolniong matematycznie. Do Ameliéwki

koto Kielc przyjechalo okolo 180 nauczycieli matematyki i pracownikéw
wyzszych uczelni. Tytul konferencji sktanial do zastanowienia sie nad réznymi
sposobami rozwigzywania zadan i probleméw matematycznych. Czasem
zauwazenie pewnej zaleznosci, dorysowanie odpowiedniej ,kreski”, czy wlasciwe
pokolorowanie rysunku powoduje, ze zadanie, ktore wydaje si¢ trudne i wymaga
wielu rachunkéw, staje sie proste, krotkie i przyjemne. Wszyscy lubimy takie
rozwigzania — wywoluja one efekt zaciekawienia, zadziwienia i zachwytu.

O takich ,sposobach” rozwiazywania trudnych zadan matematycznych moéwili
prelegenci. Méwiono réwniez sporo o potrzebie uczenia rzetelnego rzemiosta
matematycznego, niezbednego w rozwigzywaniu probleméw. Konferencja
pokazala po raz kolejny, jak bardzo potrzebne sa tego rodzaju spotkania oséb

z réznych srodowisk zainteresowanych pokazywaniem pickna matematyki.

25 pazdziernika wieczorem odbylo sie Walne Zgromadzenie czlonkéw SEM.
Wybrano nowe wladze SEM na kadencje 2014-2019. Przewodniczacym Zarzadu
SEM zostal ponownie wybrany Krzysztof Chetminski, a czlonkami Zarzadu SEM
zostali: Irena Brzozowska, Andrzej Fryszkowski, Renata Jurasinska,

Michat Krych, Artur Miskiewicz, Barbara Roszkowska-Lech i Tomasz Szymczyk.

W trakcie wyktadéw zaprezentowano sporo ciekawych probleméw i zadan

do wykorzystania w pracy z uczniami w szkole i na zajeciach pozalekcyjnych.
Odpowiedz na pytanie sitq czy sposobem? wydawala sie oczywista: sitq

i sposobem! Zaprezentowano wiele interesujach przykladow rozwigzan zadan,
prezentujacych zaréwno ,site”, jak i ,sposob”.

Zachecajac wszystkich zainteresowanych do zapoznania sie z programem
i materiatami z konferencji na stronie http://sem.edu.pl/konferencja-2014,
przedstawiamy jedno z zadan, z wykladu Wiele jest drdg.

Zadanie. ZnalezZé najmniejszq wartos$é funkcji
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Fluo) = w0+ (VE—@ - 1)
dla 0 <u<+2,v>0.

Rozwiazanie. Zauwazmy najpierw, ze f(u,v) to kwadrat odleglodci miedzy
punktami U = (u, v2 — u?) oraz V = (v, 2).

Pierwszy punkt lezy na okregu o zadanym réwnaniem x2 + y? = 2 (a dokladniej
na jego czesci znajdujacej sie w pierwszej ¢wiartce ukladu wspoélrzednych),

a drugi na galezi hiperboli y = 2, dla 2 > 0. Aby znaleZé najmniejsza wartosé

funkcji f, wystarczy znalezé odl:ggloéé okregu x2 + y2 = 2 od hiperboli y = %
Niech V bedzie wybranym punktem na hiperboli, a punkt A punktem przecigcia
o0 z odcinkiem OV, gdzie O jest érodkiem ukladu wspdlrzednych (patrz rysunek).
Odlegto$é punktu V' od o jest réwna dlugosci odcinka AV. Niech punkt V'
bedzie symetryczny do V wzgledem prostej y = x. Odleglo$é V' od o jest réwna
odleglosci V' od o. Ponadto, z wypuklodci funkeji y = % dla > 0 wynika, ze
punkt Vp = (3, 3) znajduje sie po przeciwnej stronie prostej V'V’ niz tuk okregu
o §rodku w punkcie O i promieniu rownym dlugoéci odcinka OV laczacy punkty
V i V' (patrz rysunek). Zatem odleglo$é Vi od o jest mniejsza niz odleglodé

V od o. Z dowolnoéci V wynika, ze najmniejsza warto$é¢ funkeji f(u,v) jest
réwna kwadratowi dltugosci odcinka VoUy, gdzie Uy = (1,1), czyli 8.
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