katy +¢ rowne np. +0,01 rad. Wygodnie jest przyjaé, ze
prosta laczaca obu fikcyjnych obserwatoréw jest rownolegla
do osi y. Wtedy wspélrzedne z; gwiazd pozostaja zachowane,
2zt = z;, a nowe wspélrzedne y* mozna obliczyé, postugujac
sie przeksztalceniem opisujacym obrét uktadu wspédirzednych
wokot osi z o katy £¢:

y* = —asin(£¢) + yi cos(+9),

gdzie gérne znaki daja rysunek dla prawego oka, a dolne

dla lewego. Na podstawie obliczonych wspoétrzednych mozna
sporzadzi¢ podwdjny rysunek, taki jak rysunek 1. Przyjeto
dla niego ap = 3"48', 6o = 23°54' i 2o = 380 lat $wietlnych.
Przedstawia wyglad Plejad z dwoch punktéw kosmosu
oddalonych od siebie o 7,6 lat §wietlnych. Rysunek powinien
mie¢ odpowiedni rozmiar, tak aby analogiczne fragmenty
jego obu czesci byly oddalone o odcinek nieco mniejszy
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niz rozstaw oczu. Wowczas, jesli spojrzymy na rysunek

z odlegtosci kilkunastu centymetréw i przystosujemy oczy
tak, aby oba obrazy nalozyty sie, zobaczymy gwiazdy Plejad
zawieszone w przestrzeni.

Te same dane dotyczace gwiazd stwarzaja mozliwosé
obejrzenia Plejad z dowolnej strony. Rysunek 2 ukazuje
gromade widziang z punktu na osi y o wspolrzednej

y = —380 lat $wietlnych, a rysunek 3 — z punktu widzenia

z = —380 lat swietlnych. Napotykamy tu pewna niedogodno$é
wynikajaca z tego, ze rozmiar Plejad wzdluz osi x jest
znacznie wiekszy niz wzdtuz y i z. Dlatego rysunki 2 i 3
przedstawiaja Plejady w innej skali niz rysunek 1, a ponadto
nie zawieraja gwiazd peryferyjnych. Dla otrzymania
wyrazniejszego efektu przestrzennego uzyto kata

¢ = £0,03 rad.

[1] ,Atlas nieba gwiazdzistego”, J. Dobrzycki i A. Dobrzycki, PWN, Warszawa, 1989.
ane zaczerpnig¢te z programu Stellarium, darmowego ,komputerowego planetarium”, http://www.stellarium.org/pl.
2] D ie Stellari d ki 1 ium” p:// g/p

m Z.adania

Rozwigzanie na str. 20

Rozwigzanie na str. 18

Redaguje Tomasz TKOCZ

M 1432. Punkt B nalezy do odcinka AC. Punkty D i E leza po jednej stronie
prostej AC, a punkt F' po drugiej, przy czym trojkaty ABD, BCE, ACF sa réwnoboczne
o ortocentrach odpowiednio X, Y, Z. Udowodnié, ze trojkat XY Z jest réwnoboczny.

M 1433. Okredlmy funkcje f(x) = x2 4 bz + ¢ dla pewnych liczb rzeczywistych b, c.
Wiadomo, ze zbiér A = {z € R, |f(z)| < 1} jest zbiorem pustym, odcinkiem lub suma
dwdch odcinkéw (w zaleznosci od wartosci b i ¢). Udowodnié, ze za kazdym razem
laczna dlugosé nie przekracza 24/2.

M 1434. Dana jest liczba catkowita n > 2 i 2n-kat foremny. Kazdy jego wierzchotek

pomalowano na czerwono lub niebiesko, przy czym liczba czerwonych wierzchotkéw jest

réwna liczbie niebieskich wierzchotkéw. Udowodnié, ze liczba gtéwnych (przechodzacych

przez srodek symetrii wielokata) przekatnych o dwoch czerwonych koncach jest réwna
F liczbie gtéwnych przekatnych o dwéch niebieskich koncach.

Rozwigzanie na str. 17

Przygotowal Andrzej MAJHOFER

gestosci Ziemi.
Rozwigzanie na str. 1

Rozwigzanie na str. 2

A R

Ip(e) =

F 863. Na Ziemi najwyzsze podskoki odpowiadaja podniesieniu srodka ciezkosci
czlowieka o okoto 60 cm. Jaki jest najwiekszy promien skalnej planetoidy, od ktérej
przyciggania czlowiek méglby uwolnié sie o wlasnych sitach? Sredni promiefi Ziemi
wynosi Rz = 6371 km. Przyjmij, ze srednia gestos¢ planetoidy jest réwna Sredniej

F 864. Okolice biegunéw planety pokrywaty kiedys czapy ladolodéw od kazdego

z biegunéw az do szerokosci geograficznej ¢ = 70°. Niestety, nieostrozne spalanie paliw
kopalnych przez mieszkancow okolic o umiarkowanym klimacie spowodowato wzrost
temperatury atmosfery (tzw. efekt cieplarniany) i stopienie obu okolobiegunowych
ladolod6w. O ile zmienita sie dtugo$é doby jesli poczatkowo doba trwala Ty = 86 400s.
Masa planety wynosi M = 5,97 -1
m = 2,5 - 10'% kg. Zaldz, ze planeta jest niemal idealng kula.

0%* kg, jej promiefi R = 6371 km, a masa ladolodéw

Wskazowka: Moment bezwladnosci sferycznej czaszy opartej na kacie wewnetrznym 6,
promieniu 7 i masie m wynosi

mR2

(2 — cos(0)(1 + cos(h))).



