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Rozwigzanie zadania M 1422.
Mozemy zalozy¢ (dla k > 1), ze k-ta
osoba w kolejce ma na bilecie numer k.
Niech B,, oznacza zdarzenie

w doswiadczeniu z n osobami, w ktérym
n-ta osoba usiadla na swoim miejscu.
Oczywiscie, P(B2) = 1/2. Udowodnimy
teraz indukcyjnie, ze P(B,,) = 1/2. Niech
n>3iP(By)=1/2dlak <n—1.
Rozpatrzmy doswiadczenie z n osobami
i niech A oznacza zdarzenie, ze pierwsza
osoba wylosowata miejsce k-te.
Oczywiscie, P(Ax) =1/n dla 1 < k < n.
Ze wzoru na prawdopodobienstwo
catkowite mamy

n

P(B,) = Z P(Bn|Ar) - P(AR).
k=1

Zauwazmy, ze P(B,|A,)

-0,
P(B,|A1) =1 oraz dla 2 < k

<n-—1
zachodzi P(B,|Ak) = P(Bn—r4+1) = 1/2.
Otrzymujemy wiec, ze
1 1 1
P(By)=—(1+(n—-2)-=+0) ==.
n 2 2

Jarostaw WROBLEWSKI

Zadanie 1: Znalez¢ regule, wedlug ktérej skonstruowany
jest ciag o 30 poczatkowych wyrazach podanych obok.

Rozwigzanie 1:

A(1) =10, A(2) =219, A(n+2) = A(n+1)?/A(n)
zaokraglone do najblizszej liczby catkowitej. To znaczy:
zaczynamy od 10 i 219, za kazdym razem wybieramy
liczbe, ktéra z najlepszym przyblizeniem tworzy ciag
geometryczny z poprzednimi dwiema.

Rozwigzanie 2:
Zaczynamy od 10, 219, 4796, 105030 i kontynuujemy
wedtug wzoru

A(n+4) = —=11A(n)+18A(n+1) —3A(n+2)+22A(n+3)

(rekursja liniowa 4. rzedu).

Zadanie 2: Skoro dany ciag moze by¢ zdefiniowany na
dwa rézne sposoby, to jak wykazaé, ze te dwie definicje
sg réwnowazne?

Rozwigzanie:

No céz, mozna obliczy¢ pierwszych 1000 wyrazdw,
uzywajac obu definicji, i przekonaé sie, ze wszystko sie
zgadza. Wydrukowanie tysiaca poczatkowych wyrazow
zajeloby pokaznych rozmiaréw ksiazke. Czyz trzeba
bardziej przekonujacego argumentu? Tak, trzeba.
Tylko ze takiego argumentu po prostu nie ma. Obie,
badz co badz, bardzo proste definicje okreslaja dwa
rozne ciagi!!! Jedynie ,skromny” poczatek obu ciagéw,
sktadajacy sie z 1402 wyrazdw, jest taki sam. Ale wedtug
pierwszej definicji 1403. wyraz jest rowny
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podczas gdy druga definicja daje 1403. wyraz o 1 wigkszy.
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