jednorazowo tylko 1/8 uczestnikéw, a spalo sie

w wieloosobowych pokojach. Musiato jednak byé

w tych Szkolach cos pociggajgcego, skoro chetnych
nie brakowalo. Szkoly byly tez w Siedlcach, Mietnem,
az trafily do ragskich Grzegorzewic [2].

Mietne pamieta si¢ przede wszystkim ze §lubu
wykltadowcy ze stuchaczka, ktéory odbyt sie w Palacu
w Mordach wedtug celebry OKM. Slub odbyt sie
réwniez w realu, a Szkota stracita (na rzecz USA)
doskonatego wyktadowce i urocza stuchaczke.

Z Mietnego pamieta sie tez licytacje, na ktorej
wystawiono rézne gadzety, miedzy innymi kultowa
koszule w czerwona krate pewnego wykladowcy.
Warunki zycia, ale i koszty byty zbyt luksusowe, wigc
Szkota przeniosta sie w zimie 1997 roku na 12 lat do
wspominanych z sentymentem Grzegorzewic.

Po przyjezdzie do Grzegorzewic pierwsze kroki
kierowane byty do klubu, mieszczacego si¢ w piwnicach
patacyku. Tam tez spedzano wszystkie wieczory.
Znajomy zapach plesni znikal juz po pierwszym
wieczorze spedzonym nad szklanka piwa lub kieliszkiem
wina. W sasiednich salach odbywaly sie spontaniczne
turnieje ping ponga, w innej mecze brydzowe,
pitkarzyki. Rozgrywano tez aktualnie modne gry.

W ostatnich latach popularne byty partyjki scrabble’a.
Odbywaly sie tam i tance, zima mial tradycyjnie
miejsce sktadkowy bankiet z napojem magicznym
receptury jednego z wykladoweéw (w czasie jego
nieobecnodci receptura byta konsultowana telefonicznie).
Studenci pewnie byliby zdziwieni widokiem ich
nauczycieli, ktorzy rapuja po rosyjsku przy aktywnym
udziale sali. Niezapomniany byl widok Kuby
naprawiajacego rozstrojone pianino przez kilka kolejnych
spotkan. Jego bezowocne préoby zaowocowaly calkiem
powaznym odczytem Porzgdkowanie dzwiekow, czyli
dlaczego nie da sie nastroi¢ pianina w Grzegorzewicach.
Latem zamiast bankietu organizowano ognisko

z kielbaskami i Spiewami. A niezaleznie od pory roku

udawano sie na spacery po groblach stawéw rybnych
lub nad brzegiem przeplywajacej tam rzeczki o pigknej
nazwie Pisia Gagolina. Po wyjezdzie z Grzegorzewic,
mimo radykalnej poprawy warunkéw bytowych (a moze
wlasnie z tego powodu) juz nigdzie nie moglismy
odtworzy¢ takiej atmosfery. ..

Konkursy

Od 18 lat, pod koniec kazdej Szkoty, oglaszane sa
wyniki plebiscytu na najlepszego wyktadowce —
konkursu budzacego cale spektrum emocji zaréwno
wsrod shuchaczy, jak i wykltadowcow. Zwyciezca
otrzymuje wykonany z filcu medal Filca (nazwa jest
Swiadoma gra sléw, ale musimy podkresli¢, ze nie jest
to medal Fieldsa, chociazby z tego powodu, iz jego
laureaci moga mie¢ powyzej 40 lat). Nastepna Szkota
rozpoczyna sie od wreczenia tego medalu, a laureat
wyglasza pierwszy odczyt na dowolnie wybrany przez
siebie temat. Medalem nagrodzono dotad 35 oséb.
Trzy z nich otrzymaty medal Filca trzykrotnie.

Od Szkoly letniej w roku 2004 oglaszany jest inny
konkurs: na Najlepszego Stuchacza, odbywajacy sie

w ostatni wieczér. Zwyciezca musi wykazaé sie nie tylko
bardzo dobra znajomo$ciag wyktadéw z aktualnej Szkoty,
ale takze refleksem, bystrodcia i inteligencja, bowiem
wiekszos$¢ pytan trudno zaliczy¢ do standardowych.

Uwagi konicowe

Artykul utkany jest cytatami z artykuléw i wspomnien Marka Kordosa.
Nie umieliémy w wielu miejscach lepiej skomentowaé i opisa¢ wydarzen
zwigzanych z Osrodkiem Kultury Matematycznej. Dzickujemy

za wirtualny udzial przy pisaniu tego artykulu. Bledy bierzemy

na siebie. Przy pisaniu tych wspomnien korzystaliémy obficie

z materialéw zamieszczonych na $wietnie udokumentowanej stronie
Szkét http://www.msn.uph.edu.pl/smp. Czytelnika zachecamy do
samodzielnej eksploracji tych bogactw.

Zaznaczone zostaly cytowania

[1] M. Kordos, Wiec nie przesladujcie zla zbyt uporczywie, MSN 16
[2] M. Kordos, Pami¢tajmy o Leszku Szczerbie, MSN 46

[3] http://www.msn.uph.siedlce.pl/smp/?strona=historia

[4] M. Kordos, Inna jakosé, MSN 31

Kacik przestrzenny (15): O sumie dlugosci krawedzi czworo$cianu

dhugosci krawedzi?
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Jesli na plaszczyznie wewnatrz tréojkata ABC znajduje sie trojkat K LM,

to obwdd tréjkata K LM jest nie wigkszy od obwodu tréojkata ABC.

Pomyst, na ktérym opiera sie dowdd tego faktu, zostal przedstawiony na
rysunku 1. W podobny sposéb mozna udowodnié, ze jesli czworoscian K LM N
znajduje sie wewnatrz czworo$cianu ABCD, to jego pole powierzchni jest
mniejsze od pola powierzchni ABC'D. A co umiemy powiedzie¢ o sumie

Jesli czworoscian ABCD jest foremny, to jego krawedzie maja dlugosci

nie mniejsze od dlugosci krawedzi czworoscianu K LM N. W takim razie suma
dhugosci krawedzi czworoscianu ABC' D jest nie mniejsza od sumy dlugosci
krawedzi czworoscianu K LM N. Jednak w ogdlnosci nie musi tak by¢.
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Rozwazmy mianowicie ostrostup prawidlowy ABCD o podstawie ABC, ktéra
ma boki dlugoéci 1, i ramionach dlugosci d (rys. 2). Umie$émy wewnatrz

niego czworoécian K LM N w taki sposéb, ze wierzchotek K jest blisko A,

L — blisko B, za§ M i N blisko wierzchotka D. Wtedy suma krawedzi ostrostupa
ABCD jest rowna 3 + 3d, za$ suma krawedzi czworoscianu K LM N jest wigksza
od sumy KM + KN + LM + LN, ktéra moze by¢ dowolnie bliska 4d. Jesli wiec
wezmiemy d znacznie wieksze niz 1, to suma dlugosci krawedzi czworoscianu
KLMN bedzie wigksza od sumy dtugosci krawedzi czworoscianu ABCD.

Widzimy zatem, ze podany na poczatku fakt nie przenosi sie z plaszczyzny
na przestrzen. Jednak w obu powyzszych przyktadach suma diugosci
4

krawedzi czworoscianu K LM N nie przekracza 5 sumy dlugosci krawedzi

czworoscianu ABCD. 1 wlasnie to spostrzezenie udowodnimy:

Jesli czworo$cian KLM N jest zawarty wewngtrz czworo$cianu ABC D, to
suma dlugosci jego krawedzi jest nie wieksza od % sumy diugosci krawedzi
czworoScianu ABCD.

Powyzszy problem byl jednym z zadan na finale olimpiady w ZSRR w 1982 roku.
Dowdéd podzielimy na kilka podprobleméw. Dalej podajemy rozwiazania, ale
zachecamy do samodzielnej pracy.

Krok 1. Zaloimy bez straty dla ogolnosci, Ze K LM jest sciang o najwiekszym
obwodzie. Wtedy suma dlugosci krawedzi czworo$cianu K LM N nie przekracza
dwukrotnosci obwodu trojkgta K LM.

Krok 2. Zalézimy, ze { jest obwodem wielokgta bedgcego przekrojem czworo$cianu
ABCD plaszczyzng KLM. Wtedy obwéd trojkgta K LM nie przekracza (.

Krok 3. Niech A', B',C’, D' bedq odpowiednio rzutami prostokgtnymi punktéw
A, B,C, D na plaszczyzne KLM. Wtedy suma dlugosci wszystkich odcinkow
laczqcych punkty A, B',C’, D’ jest nie mniejsza niz (. (Ten fragment dowodu
jest najtrudniejszy.)

Krok 4. Suma dlugosci odcinkéw lgczqcych punkty A', B',C’, D' jest nie wieksza
niz suma diugosci krawedzi czworoscianu ABCD.

Rozwigzania

Krok 1. Suma dlugosci krawedzi czworo$cianu K LM N jest rowna polowie sumy
obwodow wszystkich czterech jego Scian. Ta ostatnia zas nie moze przekraczaé
dwukrotnosci obwodu Sciany o najwiekszym obwodzie.

Krok 2. Pomysl przedstawiony na rysunku 1 dziala i w tej sytuacji.

Krok 3. Zalézmy najpierw, ze punkty A’, B, C’, D’ sa wierzcholkami czworokata
wypuklego. (Oczywiscie punkty te moga leze¢ na obwodzie czworokata w réznej
kolejnosci!) Rozwazany przekrdj czworoscianu jest wypukly i lezy wewnatrz

tego czworokata (rys. 4 1 5). Zatem ¢ nie moze przekraczaé¢ obwodu czworokata
o wierzchotkach A’, B',C’, D’ (dowdd jak na rysunku 1). Ponadto z nieréwnosci
trojkata wiemy, ze suma diugosci przekatnych czworokata wypuktego jest
wieksza od polowy jego obwodu. Laczac te dwie nieréwnosci, dostajemy

ge <AB +AC'+AD +BC'"+B'D' +C'D'.

Przyjmijmy teraz, ze jeden z tych punktéw (np. D’) lezy wewnatrz lub na brzegu
tréjkata wyznaczonego przez pozostate punkty. Podobnie stwierdzamy, ze
rozwazany przekrdj jest wypukly i lezy wewnatrz tego tréjkata (rys. 6). Zatem

(< AB +BC +CA.
Z nieréwnosci tréjkata otrzymujemy
1
E(A/B/ +B'C"+C'AY<AD +BD +C'D'.
I tym razem te dwie nieréwnosci daja zadane oszacowanie.

Krok 4. Wynika to natychmiast z faktu, ze dtugosé odcinka nie moze by¢ mniejsza
niz dlugos¢ jego rzutu prostokatnego na dowolna plaszczyzne.
Michat KIEZA
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