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W dniach 4-6 listopada 2011 roku w hotelu Ameliéwka koto Kielc odbyta sie
konferencja organizowana przez SEM wspélnie z Wydziatami Matematyki i Nauk
Informacyjnych Politechniki Warszawskiej i Matematyki, Informatyki i Mechaniki
Uniwersytetu Warszawskiego. Byto to juz czwarte spotkanie naukowe zorganizowane
w podobnej formie przez nasze Stowarzyszenie. Konferencja ta, podobnie jak
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poprzednie: Konkursy matematyczne w Polsce, Matematyka — jak uczyé? oraz
Gdzie jest matematyka?, stworzyta okazje do spotkania wielu oséb zainteresowanych
rozbudzaniem matematycznych zdolnosci mtodziezy.

Do Ameliéwki przyjechato prawie 140 matematykéw z catej Polski na co dzien
zajmujacych sie szeroko rozumiang edukacjg matematyczna. Zgodnie z tradycja,
uczestnikami konferencji byli zaréwno nauczyciele matematyki w szkotach réznych
typéw, jak i pracownicy naukowi wyzszych uczelni.

W trakcie konferencji odbywajacej sie pod hastem Gdzie jest nauczyciel? zastanawiano
sie przede wszystkim nad rolg nauczyciela w ksztatceniu matematycznym.

Inwersja wzgledem okregu o $rodku S

i promieniu 7 to przeksztalcenie, ktére
kazdemu punktowi P ptaszczyzny

poza S przyporzadkowuje taki punkt P’
polprostej SP~, ze SP - SP' = r2.

Prébowano odpowiedzie¢ na pytanie, jaka warto$¢ wnosi nauczyciel do wyksztalcenia
mlodych ludzi. Doswiadczeni nauczyciele matematyki, pracujacy w specjalnych
klasach matematycznych, dzielili si¢ swoimi spostrzezeniami i metodami pracy,
pokazujac Gdzie jest nauczyciel w klasie uczniow zdolnych? Dyskutowano

réwniez o podrecznikach matematyki oraz o sposobach i potrzebie uczenia

matematyki humanistéow. Przedstawiono takze wiele interesujacych zagadnien
P matematycznych, ktére mozna wykorzysta¢ na zajeciach pozalekcyjnych

w gimnazjach i szkotach ponadgimnazjalnych. Konferencja byta tez okazja

prezentacji nowej formy organizacji Olimpiady Matematycznej Gimnazjalistow.

Wiecej informacji o konferencji mozna znalezé na stronie internetowej

sem.edu.pl/konferencja-2011.

Jednym z wielu bardzo ciekawych odczytow matematycznych bylo wystapienie

Inwersja ma, migdzy innymi, takie

wlasnosci:

e zachowuje katy miedzy krzywymi;

e okregi nieprzechodzace przez S
przeksztalca na okregi;

e okregi przechodzace przez S
przeksztalca na proste nieprzechodzace
przez S i odwrotnie;

e proste przechodzace przez S
przeksztalca na te same proste.

Wojciecha Martysa o inwersji wzgledem okregu. Chcieliby$my zwrdci¢ uwage
naszych Czytelnikow na pewna tadng wilasnos¢ inwersji przedstawiong wraz
z dowodem podczas tego referatu.

Wtasno$¢. Niech o1 i 0o bedq rozlgeznymi okregami leZgcymi na danej
plaszczyinie. Wtedy istnieje tnwersja tej plaszczyzny przeksztalcajoca okregi
01 1 09 na okregi koncentryczne.

Dowdd. Mozemy zalozyé, ze okregi o1 i 02 nie sg koncentryczne. Oznaczmy

przez | prosta przechodzaca przez srodki oy 1 02. Na prostej [ znajdujemy
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i punkt A, z ktérego dlugosci odcinkéw stycznych, poprowadzonych do o; i 09,
sa jednakowe. Oznaczmy przez r dlugo$é¢ odcinka stycznego poprowadzonego

z A do o1. Zauwazamy, ze okrag o o srodku w punkcie A i promieniu r jest
prostopadly do o1 i do 09. Oznaczmy przez X jeden z punktow przeciecia

o z I. Wtedy inwersja o srodku w punkcie X przeksztalca prosta [ w siebie,

co oznacza, ze Srodki obrazéw o} i o}, okregdw 01 1 02 w tej inwersji leza

na [. Ponadto inwersja o srodku w punkcie X przeksztalca o na prosta k (bo
X € o) prostopadla do [ (inwersja zachowuje katy). Wiec o} 1 0}, sa okregami
prostopadtymi do k, co oznacza, ze ich érodki leza na k. Podsumowujac: srodki

o} 10} leza na k inal, a wiec o] i of musza byé koncentryczne.

Proponujemy Czytelnikom wykorzystanie udowodnionej
wlasnosci w analizie nastgpujacych zadan.

Zadanie 1. Dane sq dwa okregi o1 i 02. Znajdz inwersje
przeksztatcajgeq o1 na oo.

Zadanie 2. Dany jest okrqgg o i dwa rozlgezne okregi
01 1 09. Narysuj okrag styczny do o i prostopadly do
okregow o1 1 0.
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Zadanie 3. Niech o1 © 0y bedg roztgcznymi okregami,
takimi zZe o1 lezy we wnetrzu oo. Rysujemy okrag ki
styczny zewnetrznie do o1 1 wewnetrznie do 0s.
Nastepnie rysujemy okrqg ko styczny zewnetrznie do

01 1 k1 oraz wewnetrznie do og itd. Jezeli po skonczonej
liczbie krokow ostatni okrgg bedzie styczny zewnetrznie
do ki, to mowimy, zZe okregi ki, ko, ...k, tworzg
laricuch Steinera okregow o1 i 0. Wykaz, Ze jezeli
istnieje lancuch Steinera okregow o1 i 09, to jest to
niezalezne od polozZenia pierwszego okregu k.
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