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W ubiegtym roku szkolnym SEM podjelo inicjatywe majaca w zatozeniu wspieraé
wszystkich tych gimnazjalistéw, ktorzy chcieliby samodzielnie ocenié¢ swéj stopien
przygotowania do Olimpiady Matematycznej Gimnazjalistéw. Od polowy sierpnia
2010 r., przez dziesieé kolejnych miesiecy, na stronie www.omg.edu.pl, w ramach

zagadnien odpowiadaly zadaniom z OMG. Po dwéch tygodniach od ogloszenia tresci

@ Kota Matematycznego cyklicznie oglaszane byly zestawy 7 zadan, ktore zakresem

zadan na stronie internetowej OMG pojawialy sie do nich wskazéwki, a po kolejnych
dwbéch tygodniach umieszczano tam pelne rozwiazania kazdego z siedmiu probleméw
zadanych miesiac wczesniej. W tym samym momencie pojawiata si¢ tam réwniez tresé
zadan kolejnej serii. Réwnolegle w kilkunastu miastach w Polsce oraz w Gimnazjum
im. Jana Pawta II w Wilnie na Litwie odbywaly sie otwarte zajecia poswiecone
oméwieniu zagadnien pojawiajacych sie w ogloszonym zestawie zadan. Forma tych
zajeé odpowiadala zwyczajowym oméwieniom zadan odbywajacym sie po zawodach
IT i IIT stopnia OM i OMG. Podczas tych spotkan uczestniczacy w nich gimnazjalisci
i ich opiekunowie mogli podzieli¢ si¢ pomystami na rozwigzanie zadan z aktualnego
zestawu, czy wymienié sie spostrzezeniami na temat trudnosci napotkanych podczas
podejmowanych prob ich rozwigzania. W trakcie zaje¢ omawiano kolejne zadania
zestawu, przedstawiajac na zakonczenie rozwiazania autorskie. Czesto okazywalo sig
wtedy, ze przedstawione wczedniej rozwigzania uczestnikow oparte byly na tej samej
idei, co proponowane rozwiazania wzorcowe. Ponizej prezentujemy rozwiazania dwéch
sposérod zadan z zestawéw Kota Matematycznego.

Liczby a, b, ¢, d sa liczbami rzeczywistymi dodatnimi.
Wykaz, ze wérod liczb:
a+b—Ved, b+c—+da,
c+d—+ab, d+a—Vbe
co najmniej dwie sa dodatnie.

Dany jest prostopadloscian o podstawach ABC'D
i EFGH. Plaszczyzna przecina jego krawedzie boczne
AFE, BF, CG i DH odpowiednio w punktach M, N,
PiQ. Wykaz, ze

AM + CP = BN + DQ.
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Rozwigzanie. Zauwazmy, ze jesli suma dwoch liczb
jest dodatnia, to co najmniej jedna z tych liczb jest
dodatnia. Przyjmijmy oznaczenia

xlza—i—b—\/c»d, o = b+ c—Vda,
z3=c+d—Vab, xs=d+a—Vbe.
Poniewaz

ml—&—mg:a—kb—\/a-i-c—kd—\/a_:
1 1. 3 3
:a—\/E+Zb+c—\/a+Zd+Zb+Zd=

1 -\ 1 ~\> 3, 3
(\f— —\/5) + (ﬁ— —\/E> + b+ 2d,
2 2 4 4
wiec x1 + x3 > 0. Zatem co najmniej jedna z liczb
x1, x3 jest dodatnia. Analogicznie pokazujemy, ze
To + x4 > 0, czyli co najmniej jedna z liczb x5, 24 jest
dodatnia. Wykazaliémy tym samym, ze wsrod danych
czterech liczb co najmniej dwie sa dodatnie.

Rozwigzanie. Poniewaz odcinki M Q) i NP zawieraja

si¢ w jednej plaszczyznie i jednoczesnie zawieraja sie

w plaszczyznach réwnoleglych, wiec sa to odcinki
rownolegle. Analogicznie rownolegte sa odcinki MN i PQ.
Stad czworokat MNPQ jest rownoleglobokiem.

Niech ponadto punkt O bedzie punktem przeciecia
przekatnych AC' 1 BD podstawy ABC D, a O — punktem
przeciecia przekatnych MP i N@Q réownolegtoboku MNPQ.
Zauwazmy, ze odcinek OO1 jest odcinkiem taczacym srodki
nieréwnoleglych bokéw trapezéw ACPM i BNQD. Jest
on réwnolegly do bokow réwnoleglych tych trapezéw oraz
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00, = 5(AM +CP) = 5(BN + DQ),

stad

AM + CP = BN + DQ.
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