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' Kolejny plakat SEM to dwanascie rysunkéw. Kazdy z nich to zadanie, w ktérym

nalezy udowodnié, ze pewne odcinki sg réwne.
Pierwszy rysunek w pierwszym wierszu ilustruje

tak zwane A
Najmocniejsze twierdzenie geometrii: PA = PB,

gdzie proste PA i PB to styczne do okregu o.

Dowdd tego faktu jest prosty,
wiec nie bedziemy go tu przytaczac.

Wprowadzmy oznaczenie: Po = PA = PB.

W zadaniu na drugim rysunku
mamy udowodnié, ze Pos = Ro.

Prosta konsekwencja twierdzenia pierwszego

jest rownosé AC = BD,

czyli Poi 4+ Poy = Roy + Ros,

czyli (Pog 4+ |XY|) + Pos = Roy + (Ro1 + | XY).
A stad otrzymujemy teze.
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Spéjrzmy teraz na srodkowy rysunek w dolnym rzedzie. Dorysujmy okrag
dopisany do trojkata ABC — tak jak obok. Zauwazmy, ze jednokladnosé

o srodku A, ktora przeksztalca maly okrag na duzy, jednoczesnie przeksztalca
punkt E na punkt F. Daje to wspdétliniowosé punktéw A, E, F'. Rownosé, ktora
mamy tu udowodnié¢, wynika z poprzedniego zadania.

Rozwiazmy teraz zadanie, ktérego nie ma na plakacie, ale w jego rozwiazaniu
powolamy si¢ na teze zadania drugiego:

B

Dany jest trojkgt ABC. Punkt X nalezy do boku BC' tego trajkqta. W trdjkaty
ABX i ACX wpisane sq okregi o1 i 0y. Prosta lx, rézna od prostej BC),
jest styczna zewnetrznie do okregow o1 i 02. Proste lx i AX przecinajg sie

w punkcie Y. Wykazad, Ze dlugosé odcinka AY mnie zalezy od wyboru punktu X.
Ix
Zauwazmy, ze z zadania drugiego wynika, ze Xo; = Yoq oraz Xos = Yo; (patrz

rysunek obok).

Obliczmy sume AB 4+ AC — BC'. Po prostych rachunkach otrzymujemy:
o1 AB+ AC - BC =
= (AOl + BOl) + (AOQ + 002) - (BOl + C02 + XOl + X02) =

=AY +Yo; + AY + Yoo — Xo1; — Xoy = 2 - AY.

Przed omoéwieniem kolejnego rysunku z plakatu polecamy Czytelnikowi
nastepujace zadanie: Wykazaé, ze w czworokqt wypukly AEDF mozna wpisaé
okrgg wtedy i tylko wtedy, gdy okregi wpisane w trojkgty AED i AFD sq
styczne.

W zadaniu na trzecim plakatowym rysunku mamy udowodnié, ze (patrz rysunek
obok) Fo; = Fos.

Skorzystamy z tego, ze istnienie okregu wpisanego w czworokat wklesty ABC D
jest réwnowazne temu, ze AB + CD = BC + DA. Analogicznie dla czworokata
wklestego ACBD otrzymujemy réwnosé AC' + BD = BC + DA. 7 tych dwoch
rownosci wynika, ze AB + CD = AC + BD. To za$ jest rbwnowazne temu, ze
istnieje okrag wpisany w czworokat wklesty ABDC'. Ten okreg jest jednoczesnie
wpisany w czworokat wypukly AEDF. Wobec tego okregi o3 i 04 sa styczne.

Pozostaje jeszcze zauwazy¢, ze Foy = Doy = Dog = Fos.
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