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W tym roku szkolnym odbywa sie V Olimpiada Matematyczna Gimnazjalistow
(OMG). Mamy wiec maly jubileusz. I jest on udany. Rozwigzania zadan

z I stopnia nadestalo 1121 uczniéw, z ktorych 622 zakwalifikowalo sie do
zawodow II stopnia. Jest to liczba rekordowa, prawie dwa razy wyzsza niz

w roku ubieglym (i we wczedniejszych edycjach). To niezwykle cieszy i pokazuje,
ze OMG zaistniala w gimnazjalnej $wiadomosci. Zadania OMG, mimo ze
bazuja na programie nauki matematyki w gimnazjum, do$¢ znacznie swoim
charakterem roznia sie od typowych zadan szkolnych. Ich rozwiazanie wymaga
sporej pomystowosci i oryginalnosci mysélenia. Rosnacy udzial i wysoki poziom
przygotowania uczestnikéw pokazuja, ze jest wsrod ucznidow gimnazjum i wsréd
nauczycieli, wychowawcéw tych ucznidow, zapotrzebowanie na podejmowanie
intelektualnych wyzwan oraz poznawanie i rozwijanie swoich tworczych
mozliwoéci. Wérdd zadan olimpijskich sa tatwiejsze i takie, ktorych rozwiazanie
wymaga wiecej wysitku, uporu i pomystowosci. Sposréd zadan I stopnia
aktualnej edycji najlatwiejsze okazalo si¢ zadanie nr 3, a najtrudniejsze
zadanie nr 6.

Oto te zadania.

Zadanie 3. Liczby calkowite a, b, ¢, d spelniaja uklad Zadanie 6. Czworoécian foremny o krawedzi 1 przecieto
réwnan plaszczyzng tak, ze w przekroju otrzymano czworokat.
{ a+b+c+d=101 Jaki jest najmniejszy mozliwy obwod tego czworokata?
ab + cd = 200.

Odpowiedz uzasadnij.

Wykaz, ze dokladnie jedna z liczb a, b, ¢, d jest

nieparzysta.

A to szkice ich rozwiazan.
Zadanie 3. 7Z pierwszego réwnania wynika, ze albo Zadanie 6. Przekrojem czworoscianu jest czworokat,
doktadnie jedna, albo dokladnie trzy sposréd danych wiec plaszczyzna przeciela cztery krawedzie
liczb sa nieparzyste. Jesli nieparzystych liczb jest 3, czworo$cianu. Niech punkty P, @, R, S beda potozone
to wtedy liczba ab + cd jest nieparzysta, co przeczy na krawedziach czworoscianu, jak na rysunku 1.

drugiemu réwnaniu. Wobec tego wéréd danych liczb jest  Rozetnijmy kolorowe krawedzie czworoscianu.

doktadnie jedna nieparzysta.

Otrzymamy siatke z rysunku 2.
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Czworokat A; As BBy jest réwnoleglobokiem. Jesli bedziemy sklejaé te siatke,
aby otrzymac czworoscian, to skleimy wierzchotki Ay i Ay oraz By i Bs.
Woéwezas skleja sie punkty P i Po. Wobec tego czworokat A; Ao Po Py jest
réwnoleglobokiem i | Py Py| = |A1 Ag| = 2.

Obwoéd lamanej zamknietej] PQRSP (niekoniecznie plaskiej) jest réwny
dlugosci tamanej PyQRSP,. Obwdd ten bedzie najmniejszy (réwny 2), gdy
punkty @, R, S beda lezaly na odcinku Py P,. Wéwczas odcinki PQ i RS beda
réwnolegle do krawedzi AC, a wiec beda lezaly na jednej plaszczyznie. Taki
czworokat PQRS bedzie czworokatnym przekrojem o najmniejszym obwodzie.

A moze kto$ znajdzie inne, ciekawsze, bardziej pomystowe, Wiecej informacji o OMG mozna znalezé na jej stronie

czy tez tadniejsze rozwiazania?

internetowej pod adresem www.omg.edu.pl
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