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Nie ulega watpliwosci, ze w edukacji matematycznej najwazniejsza rzecza
jest matematyka. A w matematyce najwazniejsza nie jest wcale symbolika,
terminologia, znajomosé algorytméw, erudycja, lecz sposéb myslenia. Aby go

ksztalcié¢, nie potrzeba by¢ gleboko wprowadzonym w matematyke, niekonieczna
jest znajomos¢ licznych twierdzen i wzoréw. Nawet najprostsze spostrzezenia

/MY

zadaniom podotaé.

pozwalaja na rozwigzanie wielu zadan. A przeciez matematyka, jak glosil na
wykladzie programujacym matematyke XX wieku Dawid Hilbert, cala powstala
wladnie z rozstrzygania zadan i wszelkie jej pojecia powstaly, aby konkretnym

Krawedzie wieloScianu

1le jest wieloscianow magjgcych 9 krawedzi, wszystkie
o dlugosci 17 Wylicz je i wykaZz, Ze nie ma wiecej.

Aby to zadanie rozwiazaé, wystarczy wiedzieé, ze

jesli ktoras ze $cian wieloScianu jest n-katem, to ma on
co najmniej 2n krawedzi,

co jest oczywiste, bo z kazdego wierzchotka $ciany
n-katnej musi wychodzi¢ co najmniej jedna krawedz
niebedaca jej bokiem.

Skoro tak, to kazda ze $cian szukanego wielodcianu

jest albo trojkatem, albo kwadratem. Jesli jest x tych

pierwszych i y tych drugich, to spelnione jest rownanie
3z + 4y =18,

bo przeciez kazda krawedz to bok dwdéch $cian.

Poniewaz rozwiazanie ma
sktadacé si¢ z liczb catkowitych,
wiec y musi dzielié¢ sie przez 3.
Zatem y = 0 lub y = 3 (bo
4.6 > 18). W pierwszym
przypadku mamy z = 6,

a w drugim x = 2. I wiecej
rozwiazan by¢ nie moze.

Na obrazku widaé¢ oba
otrzymane wielo$ciany.

Jeszcze prosciej rozwiazaé zadanie
Udowodnij, ze nie ma wieloScianu o 7 krawedziach.

Podobnie jak poprzednio, stwierdzamy, ze wszystkie
Sciany ewentualnego wielo$cianu musza by¢ trojkatami
(bo 8 > 7), a wigc ich liczba musi spetniaé¢ réwnanie

3z = 14,

ktére nie ma rozwiazan w liczbach catkowitych.
Co konczy dowdd.

Liczby wzglednie pierwsze...

... to takie, ktorych najwickszym wspdélnym dzielnikiem
jest 1. Zatem 1 jest wzglednie pierwsze z kazda
niezerowa liczba catkowita. Zdarza si¢ tak, ze wszystkie
liczby wzglednie pierwsze z dang i mniejsze od niej —
oprocz, oczywiscie, liczby 1 — sa liczbami pierwszymi.
Tak jest np. dla liczby 30: wzglednie pierwsze z nig

i mniejsze od niej sa tylko 1, 7, 11, 13, 17, 19, 23 i

29. Ale tez nie kazda liczba ma te wlasnosé: liczba 5
jest wzglednie pierwsza np. z liczba 4 (ktéra nie jest
pierwsza), 16 jest wzglednie pierwsza np. z 9, a 22 z 15.

Ciekawym zadaniem jest poszukanie jak najwiekszej
liczby takich liczb, dla ktérych mniejsze od nich
i wzglednie pierwsze z nimi sa tylko — pomijajac 1
— liczby pierwsze. Chyba takimi liczbami sa (prosze
sprawdzié!) 3, 4, 6, 8, 12, 18, 24. A czy sa jeszcze jakies
inne o tej wlasnosci? W internecie mozna znalezé
informacje, ze — po dotaczeniu 30 — innych nie ma.
Ale czy to prawda? A jesli tak, to jak tego dowie$¢?

* ok x

Na rysunku obok jest kwadrat
i siedmiokat foremny. Okazuje
sig, ze jeden z tukow miedzy
wierzchotkami tych wielokatow
to 1/(4-7) = 1/28 calego
okregu, a wiec rysujac je,
otrzymaliS§my tym prostym
sposobem 28-kat foremny.

Ale to nie przypadek:

jesli k 1 n sa wzglednie pierwsze, to jeden z tukdw
miedzy wierzchotkami k-kata foremnego i n-kata
foremnego, wpisanych w ten sam okrag i majacych
wspélny wierzchotek, stanowi 1/(k - n) calego okregu.

Dlaczego tak jest?

Tyle propozycji. Bytoby milo, gdyby$my wszyscy wrzucali do wspélnej puli
pomysly, jakie okazaly si¢ w naszej pracy szczegdlnie udane. Nie mozemy
wprawdzie obiecaé, ze je przedstawimy w tym kaciku — jest on przeciez bardzo
maly — ale z pewno$cia pomoga one lepiej przygotowaé nasze kolejne spotkania,
takie jak to pierwsze pod Piotrkowem.

Piszcie do nas!
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