algorytmu od konca wstecz pozwala skonstruowaé

0 1
1 0 okrag styczny w punkcie (z,0) za pomoca
\ / przesunieé oraz inwersji, zaczynajac od okregu
% stycznego w zerze.
Uwazny Czytelnik z pewnoscia domysla sie juz,
co powyzsza konstrukcja okregéw stycznych do
1 2

prostej OX ma wspolnego z utamkami Fareya

Forda, co wynika z pokazanych wczesniej

2 1
i okregami Forda. Oczywiscie skonstruowane
W powyzszy sposOb okregi sa wlasnie okregami
1 2 3 3

wlasnosci oraz faktu, ze okregi styczne do

z udowodnionych wczeéniej wlasnosci tychze

3 3 2 1
prostej OX w punktach (z,0) dla z calkowitych
/ \ / \ / \ / \ maja promienie réwne 1/2. Z faktu, ze kazda
liczba wymierna ma swoj okrag Forda oraz
1 2 3 3 4 5 5 4
4 5 5 4 3 3 2 1

okregéw wynikaja pozytywne odpowiedzi na
/\ /\ /\ /\ /\ /\ /\ /\ postawione przez Fareya pytania.

4 5 5 4 5 7
5 7 8 7 7 8 7 5 45
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Piszac o utamkach Fareya oraz okregach Forda
nalezy wspomniel, ze zagadnienie to ma takze
inng interesujaca interpretacje, a mianowicie
drzewo Sterna—Brocota. Jest to algorytm generujacy liczby wymierne w sposéb
mechaniczny za pomoca zwigkszania licznika i/lub mianownika (pomijamy
powtérzenia) jak to pokazano na rys. 7.

708
1 3 3 2

Na zakonczenie warto wspomnie¢ o pewnych wnioskach zwiazanych z sama
historia opisanego powyzej odkrycia. Pokazuje ono, ze historia jako nauka,

a w szczegolnosci historia matematyki nie jest nauka sprawiedliwa — wszakze ten
artykul poswiecony byl ,ulamkom Fareya”, a nie ,ulamkom Harosa”. Poza tym
okazuje sie, ze nie trzeba by¢ wielkim matematykiem, by zosta¢ zapamietanym.
Najtrafniej oddaje to komentarz Hardy’ego: Farey is immortal because he failed
to understand a theorem which Haros had proved perfectly fourteen years before.

m Zadania

Redaguje Ewa CZUCHRY

F 717. W szczelnej kolbie znajduje sie woda o temperaturze 0°C. Po odpompowaniu

z kolby powietrza cata woda zamarzta lub wyparowata. Jaka cze$¢ wody wyparowata?
Przyjaé, ze nie bylo doptywu ciepla z zewnatrz, ciepto parowania wody w temperaturze
r =0°C to 2,54 - 10® J/g, a ciepto topnienia lodu A = 3,35 - 10® J/g.

Rozwiazanie na str. 6

F 718. 100 g lodu o temperaturze 0°C umieszczono w naczyniu nieprzewodzacym
ciepta i poddano cignieniu 6 - 107 Pa. Jaka cze$é lodu roztopi sie? Przyjaé, ze
podwyzszenie cignienia o 1,39 - 107 Pa sprawia, ze temperatura topnienia lodu obniza
sie 0 1°C. Cieplo wlasciwe lodu wynosi ¢ = 2,100 J/(g - 1°C).

Rozwiazanie na str. 15

Redaguje Waldemar POMPE

M 1207. Rozstrzygnaé, czy istnieje taka liczba catkowita dodatnia n, dla ktérej liczba
7" — 1 jest podzielna przez 6" — 1.
Rozwiazanie na str. 15

M 1208. Na przyjeciu spotkalo sie n oséb. Okazalo sig, ze zadnych dwdch znajomych
nie ma wspdélnego znajomego. Ponadto kazdych dwéch nieznajomych posiada doktadnie
dwoéch wspdlnych znajomych. Wykazac, ze wszystkie osoby obecne na przyjeciu maja
taka sama liczbe znajomych.

Rozwiazanie na str. 24

M 1209. Dane s3 prosta k oraz punkty A i B lezace po tej samej stronie prostej k
(rysunek). Na prostej k wyznaczy¢ taki punkt X, dla ktérego warto$¢ wyrazenia
AX? + BX? jest najmniejsza.

Rozwigzanie na str. 24
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