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Jednak po lewej stronie mamy rosnaca funkcje
wykladnicza, zatem otrzymaliSmy sprzecznosé.

Latwo zauwazy¢é, ze wraz ze wzrostem k roznica liczb
Yay i {/bay, dazy do zera. Wynika to szybko stad,

ze ({/an) jest ograniczony z géry. Z poprzedniego
spostrzezenia wynika, ze jesli moja hipoteza jest
prawdziwa, to kres gérny {/aj nie przekracza kresu
dolnego /5ay, zatem musi istnieé taka liczba a, ze dla
kazdego k € Z bedzie

Yar < a < Vba.

Skoro jednak skrajne strony maja wspdlna granice przy
k — o0, to z twierdzenia o trzech ciagach ta granica
musi by¢ a. Widzimy wiec, ze istnieje taka liczba,

ze ciag (a,) mozemy ograniczy¢ z dotu przez ciag
geometryczny o dowolnym ilorazie dodatnim mniejszym
od tej liczby, z géry zas przez ciag o dowolnym ilorazie
od niej wiekszym. Pokazuje to, ze choé iloraz a,11/an

zalozeniu prawdziwosci hipotezy (13)) zachowanie
ciagu (a,) przypomina troche zachowanie ciagu
geometrycznego o ilorazie a.

Na nieréwnosciach spelnianych przez wyrazy

ciagu nie koncza sie jego ciekawe wlasnosci.
Szukajac informacji o nim w Internecie,

wpisatem jego poczatkowe wyrazy na stronie

The On-Line Encyclopedia of Integer Sequences
(http://www.research.att.com/ njas/sequences/).
Okazalo sie, ze istnieje on w tamtejszej bazie danych
jako ciag A045545. Znalaztem tam tez informacje, ze
Benoit Cloitre udowodnil, iz réwnosé

Un42 = 2an + an+1
zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy n i n + 2 sg liczbami
pierwszymi blizniaczymi. Widaé stad, jak szeroka game
problemdéw otwiera omawiany ciag. Zmagania z nim
daty mi wiele radoéci i satysfakcji.

Czytelnikdéw zainteresowanych tematem przedstawionym
w niniejszym artykule zapraszam do przeczytania calej
pracy, ktérej aktualna wersja znajduje si¢ pod adresem

nie dazy do zadnej liczby przy n — oo, to (przy

i Zadania
A

http://students.mimuw.edu.pl/~js248325/praca.pdf.

Redaguje Waldemar POMPE

M 1162. Na plaszczyznie danych jest 5 punktéw o tej wlasnosci, ze pole
kazdego trojkata o wierzchotkach w tych punktach nie przekracza 1. Wykazac,
ze punkty te leza w pewnym trapezie o polu nieprzekraczajacym 3.
Rozwiazanie na str. 6

M 1163. Dany jest czworoscian ABC D, w ktérym katy plaskie przy
wierzchotku D sa proste (rys. 1). Wykazaé, ze spodek wysokosci tego
czworo$cianu, opuszczonej z wierzchotka D, pokrywa si¢ z punktem przecigcia
wysokosci tréjkata ABC.

Rozwiazanie na str. 7

M 1164. Niech n > 2 bedzie liczba naturalna. Wykazac, ze kazdy wyraz ciagu
nl+1, nl+2, ...
ma dzielnik pierwszy, ktory nie jest dzielnikiem zadnego innego wyrazu tego

ciagu.
Rozwiazanie na str. 16

,nl+n

Redaguje Ewa CZUCHRY

F 687. Z butli, w ktérej znajduja sie silnie zageszczone pary potasu, ucieka
przez waska pozioma rurke wiazka atoméw. Oszacowaé temperature par,
wiedzac, ze $rednie obnizenie wiazki w odleglosci [ = 50 cm od butli wynosi

F 688. Nad gazem idealnym wykonano cykl przemian pokazany na rysunku 2.
Zmnalez¢ stosunek maksymalnej objetosci gazu do minimalnej, osiaganych w tym

P

1

2pif---

h =3 um.

pf--s 9 Rozwiazanie na str. 7
1 1
I I
1 1
1 1
1 1
T s T cyklu przemian, objetosci.

Rys. 2 Rozwiazanie na str. 16

12



