Wyniki XXIII Ogélnopolskiego Sejmiku Matematykow

Konkurs polega na przedstawieniu
opracowania jednego z tematéw
zaproponowanych przez Jury (wraz

z bibliografig) lub tematu wlasnego
oraz — w przypadku zakwalifikowania
si¢ do finalu — krétkim publicznym
zreferowaniu tego opracowania. W roku
2006/7 proponowane tematy to pewnik
wyboru, generowanie liczb losowych,
dzialania na zbiorach, aproksymacja
funkcji, rodzaje zbieznosci funkcji,
rekurencje, utamki proste, funkcje
tworzace, sieci przeplywowe, rozmycie,
porzadne i nieporzadne funkcje, zwiazki
liczb i, e, m.

Sejmiki organizuje Pracownia Matematyki
Patacu Mtodziezy w Katowicach;
www.pm.katowice.pl/pracownia
/matematyka

Jury w skladzie: prof. dr hab. Maciej Sablik, dr Lech Bartlomiejczyk, mgr Tomasz
Bielaczyc, dr Marzena Ciemata, mgr Zywilla Fechner, dr Erwin Kasparek, dr Michat
Machura, dr Janusz Morawiec, dr Katarzyna Osiak, dr Marian Podhorodynski,

mgr Barbara Przebieracz, dr Anna Szczerba-Zubek, przyznato

I miejsce Adrianowi Lancuckiemu z I LO w Legnicy za prace

Nowe spojrzenie na problem czterech barw;

IT miejsce Tomaszowi Tkoczowi z II LO w Rybniku za prace

O kilku nieréwnodciach funkcyjnych,

III miejsce Kamilowi Kaczmarkowi z V LO w Siemianowicach Sl. za prace
Od Cezara przez Enigme do RSA, czyli podstawy kryptografii

IV miejsce Maciejowi Pajakowi z Pracowni Matematyki Patacu Mlodziezy
w Katowicach za prace (patrz Mala Delta w tym numerze)

Wezty i sploty. Klasyczna teoria weztéw a wezly uiywane w praktyce;

oraz wyréznienie Maciejowi Chruscielowi z II LO w Olkuszu za prace
Dlaczego ten obwadd jest wiekszy?

W glosowaniu i nauczyciele, i uczniowie wybrali referat Adriana Lancuckiego.

Stala szerokosé

okrag

tréjkat Reuleaux

otoczka tréjkata Reuleaux

Krzywa zamknieta ma stalg szerokosé d, gdy dla dowolnie obranego kierunku miesci
sie miedzy dwiema prostymi réwnoleglymi, majacymi ten kierunek i odlegtymi o d,

a nie miesci si¢ miedzy zadnymi dwiema réwnolegltymi odleglymi o mniej niz d. Jak
tatwo zauwazy¢, krzywa o stalej szerokosci jest okrag — jego (stala) szerokosé to jego
Srednica. Latwo tez zauwazy¢, ze figura o statej szerokosci jest trojkat Reuleaux,
ktory konstruujemy, taczac kazde dwa wierzchotki tréjkata réwnobocznego tukiem
okregu o srodku w trzecim wierzchotku — jego szerokos$é¢ to dtugo$é boku wyjsciowego
tréjkata. Ta konstrukcja pozwoli zapewne zainteresowanym Czytelnikom skonstruowaé
wiele innych figur o stalej szerokosci (z wielokatéw o nieparzystej — dlaczego? —

liczbie bokéw). Jeszcze inne figury o stalej szerokosci uzyskamy, rysujac otoczki
danych krzywych o stalej szerokosci, czyli rysujac te punkty lezace na zewnatrz

nich, ktérych odlegtosé do najblizszego punktu wyjéciowej krzywej jest dana z géry
liczba €. Jesli szerokosé wyjsciowej krzywej bedzie d, to otrzymana figura bedzie miata
szerokos¢ d + 2e. To bogactwo jednak w pewnym sensie miesci si¢ miedzy okregiem

a trojkatem Reuleaux: z krzywych o statej szerokosci d najwigksze pole ogranicza
okrag, a najmniejsze trojkat Reuleaux (co wykazal Henri Lebesgue!), a réznica wynosi

zaledwie (5 — "‘T‘/‘;’) d? ~ 0,080 d>. MK,
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Rys. 3

Redaguje Ewa CZUCHRY

F 683. Jedna oktadke kondensatora o pojemnosci C uziemiamy, a druga taczymy

z odlegla przewodzaca kulka o promieniu r i tadunku go (rys. 1). Jaki tadunek zostanie
na powierzchni kulki?

Rozwiazanie na str. 16

F 684. Dwie bardzo odlegte, przewodzace kulki o promieniach 7 i R sa podtaczone
do dwoch oktadek kondensatora o pojemnosci C'. Jedna kulka, o promieniu r, zostata
odlaczona od kondensatora, naladowana tadunkiem @ i znowu podtaczona (rys. 2).
Jaki tadunek pojawit si¢ na powierzchni drugiej kulki?

Rozwiazanie na str. 16

Redaguje Waldemar POMPE , ,

M 1156. Dowies¢, ze dla kazdej liczby calkowitej dodatniej n liczba n™" —n™"  jest
podzielna przez 547.
Rozwigzanie na str. 3

M 1157. Na przyjeciu spotkalo sie n > 2 osdb, przy czym kazda z nich ma wéréd
pozostatych co najwyzej trzy nieznajome osoby. Wykazaé, ze uczestnikéw przyjecia
mozna podzieli¢ na dwie grupy tak, aby kazdy z nich mial w obrebie swojej grupy co
najwyzej jedng nieznajomga osobe.

Rozwiazanie na str. 4

M 1158. Punkt I jest srodkiem okregu wpisanego w trojkat ABC'. Proste Al

i BI przecinaja okrag opisany na trdojkacie ABC odpowiednio w punktach P i @,
réznych od A i B (rys. 3). Punkt F' jest takim punktem, ze czworokat CPF'Q jest
rownolegtobokiem. Udowodnié, ze proste IC' i I F sa prostopadte.

Rozwiazanie na str. 5
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