Klub 44
X

Termin nadsylania rozwigzan:
28 II 2007

Czoloéwka ligi zadaniowej
Klub 44 M
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
519 (WT = 1,18) i 520 (WT = 3,49)
z numeru 4/2006

Marian Lupiezowiec — Zebrzydowice 43,55

Michal Kieza — Warszawa 40,08
Michat Jastrzebski — Warszawa 36,28
Jerzy Cisto — Wroctaw 35,81
Fukasz Garncarek  — Opole

Krzysztof Kaminski — Pabianice
— Posada
Zarszyn 32,27

32,84
Dariusz Kurpiel

Klub 44

Czolowka ligi zadaniowej
Klub 44 F
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
416 (WT = 2,80), 417 (WT = 1,30),
418 (WT = 1,47) i 419 (WT = 2,80)
z numeréw 4/2006 i 5/2006

Andrzej Idzik — Bolestawiec 48,78
Tomasz Tkocz — Rybnik 32,58
Konrad Kapcia — Czestochowa 32,13

Marian Lupiezowiec — Zebrzydowice 31,21

Jerzy Witkowski — Radlin 22,65
Tomasz Wietecha  — Tarnéw 22,24
Krzysztof Magiera — Losiéow 16,03
Andrzej

Nowogrodzki — Chocianéw 13,70

Pan Idzik zakonczyl wiasnie siédme
okrazenie! Teraz moze si¢ $cigaé¢ juz tylko
z uczestnikami ligi matematycznej, wsréd
ktérych jest czterech, ktérzy moga sie
poszczycié podobnym (lub nieco lepszym)
osiggnieciem. A gdyby dodaé¢ punktacje
fizyczna do matematycznej, to wszystkich
wyprzedza Tomasz Wietecha, lacznie

11 razy po 44 punkty!

Liga zadaniowa Wydzialu Matematyki, Informatyki i Mechaniki,
Wydziatu Fizyki Uniwersytetu Warszawskiego i Redakcji Delty

Skrét regulaminu

Kazdy moze nadsylaé rozwigzania zadan z numeru n w terminie do konca miesiaca n + 2. Szkice
rozwigzan zamieszczamy w numerze n + 4. Mozna nadsytaé rozwigzania czterech, trzech, dwéch
lub jednego zadania (kazde na oddzielnej kartce), mozna to robié¢ co miesigc lub z dowolnymi
przerwami. Rozwigzania zadan z matematyki i z fizyki nalezy przesytaé¢ w oddzielnych kopertach,
umieszczajac na kopercie dopisek: Klub 44 M lub Klub 44 F. Oceniamy zadania w skali

od 0 do 1 z doktadnoscig do 0,1. Ocene mnozymy przez wspétczynnik trudnosci danego zadania:
WT =4 — 35/N, gdzie S oznacza sume ocen za rozwigzania tego zadania, a N — liczbe oséb, ktére
nadeslaly rozwigzanie choéby jednego zadania z danego numeru w danej konkurencji (M lub F)
— i tyle punktéw otrzymuje nadsytajacy. Po zgromadzeniu 44 punktéw, w dowolnym czasie

i w ktérejkolwiek z dwédch konkurencji (M lub F), zostaje on czlonkiem Klubu 44, a nadwyzka
punktéw jest zaliczana do ponownego udziatu. Trzykrotne czltonkostwo — to tytul Weterana.
Szczegblowy regulamin zostal wydrukowany w numerze 2/2002 oraz znajduje si¢ na stronie
http://www.mimuw.edu.pl/delta/regulamin.html.

Zadania z matematyki nr 531, 532
Redaguje Marcin E. KUCZMA

531. Rozwazamy graf majacy n wierzchotkéw oraz ¢ krawedzi (kazda krawedz
taczy dwa rézne wierzchotki; kazde dwa wierzcholki taczy co najwyzej

33,28 jedna krawedz). Zakladamy, ze istnieje co najmniej jeden zamkniety cykl

krawedzi dlugosci nieparzystej, ale nie istnieje cykl diugosci 3. Dowiesé, ze
4g < n? —2n + 5.

532. Ciag liczb rzeczywistych (a,) jest okre$lony wzorem rekurencyjnym:

n+1n 1
ap =1, ":n—lzai dla n>2
=1

Wyprowadzi¢ wzor jawny, wyrazajacy liczby a,, jako funkcje zmiennej n.

Zadanie 532 zaproponowal pan Pawel Najman z Jaworzna.

Zadania z fizyki nr 428, 429
Redagugje Jerzy B. BROJAN

428. Zegar-klepsydra stoi na precyzyjnej wadze, dzialajacej bez zadnej zwloki.
Naszkicowaé¢ wykres wskazan wagi w zaleznosci od czasu, po obrdceniu
klepsydry.

429. Cylinder o wysokoéci h = 0,5m i objetoéci V' = 200 cm? jest calkowicie
wypelniony woda, z wyjatkiem przyczepionego do dna pecherzyka powietrza
o objetoéci Vo = 0,02 cm?. Poczatkowo ci$nienie w gérnym koncu cylindra
wynosito p = 10° Pa. Jedli cylinder jest sztywny (o niezmiennej objetosci),

a wsp6lcezynnik $cigliwosci wody (zdefiniowany wzorem [ = VAXP) wynosi
B =>5-10"19Pa~!, to jak zmieni si¢ ci$nienie w cylindrze, gdy pecherzyk
wyplynie na wierzch?

Rozwigzanie zadania F 682.

Zgodnie z warunkami zadania moc wytworzona przez baterie w obu przypadkach jest jednakowa,
zatem opory obwodéw zewnetrznych musza byé takie same:
1 2 2
Ry + : ; = Ro, stad R5 +2R1R> = Ry
Rq + Ro+Ro

Zgodnie z drugim warunkiem spadek napiecia U; na oporze Rg w pierwszym przypadku jest « razy
2

mniejszy od spadku napigcia Us na oporze Rg podczas bezposredniego wlaczenia, tj. U
inaczej:

R1(Ro + R2)I
IRy = aRo s

(Ro + R1 + R2)(Ro + R2)

stad
Ro 4+ R1 + R2 = aR;.

Z powyzszych dwéch réwnan otrzymujemy

2R a—1

1= B —, R> = Rp —.
o —1 a+1
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