Jeszcze jedna W artykule J. Jaszunskiej w Delcie 10/2005 podane zostaly dowody réznych
nierownosci przeprowadzone przez rozwazanie geometrycznych wlasnosci

trapezu. Chciatem podaé¢ pewna, niepodana tam zalezno$é zwiazana z trapezem.
w Zaleznoscia ta, przy oznaczeniach z rysunku 1, jest
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2
czyli swoista réwno$¢ sredniej geometrycznej i arytmetyczne;j.

Rys. 1 Jak latwo zauwazyd, nier6wnos$é ta, wobec S = S1 + Sy + S3 + 5S4 (gdzie S to
pole calego trapezu), wynika bezposrednio z zaleznosci

S =51+ 55 +2+51 - 5.

Ta z kolei réwno$¢ ma nastepujacy dowdd: poniewaz z podobienstwa dolnego
i gérnego tréjkata (oznaczenia z rysunku 2) otrzymujemy
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Pickno réwnosci (%) psuje troche fakt, ze w trapezie jest S3 = Sy (a gdy jest
to réwnoleglobok czy wrecz prostokat, réwnosci jest jeszcze wiecej). Powstaje
pytanie: czy istnieje czworokat wypukly, inny niz wymienione, w ktérym
spelniona jest réwnoséé (x)? Wydaje sie, ze nie. Ale moze Czytelnicy podadza
jakis przyktad?

Andrzej WRZESIEN

Redaguje Mikolaj KORZYNSKI

F 665. Dany jest uklad jednakowych opornikéw z rysunku 1. Podaé wzoér rekurencyjny
na opér zastepczy Ry dla uktadu o N oczkach i zbadaé¢ granice N — oo.
Rozwigzanie na str. 6

F 666. Dany jest uktad opornikéw z rysunku 2 o znanych oporach Ri, Rz i R3. Jakie
N musza by¢ opory elektryczne R}, RS i R opornikéw z uktadu na rysunku 3, aby

Rys. 1 opér mierzony miedzy dowolnymi dwoma sposréd punktéw 1, 2 1 3 byl taki sam, jak

w uktadzie 17

Rozwigzanie na str. 3

Redaguje Waldemar POMPE

M 1129. Na lekcji jest 30 uczniow, ktérzy siedza w 15 tawkach dwuosobowych.
1 Ry 2 Okazalo sig, ze doktadnie potowa wszystkich dziewczat siedzi w tawce z chtopcami.
3 Rys. 2 Rozstrzygnaé, czy mozna tak przesadzi¢ ucznidéw, aby doktadnie polowa wszystkich
chtopcow siedziata w tawce z dziewczetami.
Rozwiazanie na str. 16

Ry Ry

RY M 1130. Na czworokacie ABCD jest opisany okrag o $rednicy AB (rys. 4). Punkt F
jest symetryczny do punktu A wzgledem srodka odcinka C'D. Dowiesé, ze proste C'D

E
1 2 i BE sa prostopadte.
Rys. 3 Rozwiazanie na str. 16
D M 1131. Ciag a1, az2,..., a0 liczb catkowitych dodatnich jest okreslony wzorem
rekurencyjnym
an+1 =d(an) +d(n) dlan=1,2,...,399,
gdzie d(k) oznacza liczbe dodatnich dzielnikéw liczby k. Udowodnié, ze w ciagu tym
A B

wystepuje co najwyzej 210 liczb pierwszych.
Rys. 4 Rozwiazanie na str. 16
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