Klub 44
@

Termin nadsylania rozwiazan:
28 II 2006

Czoléwka ligi zadaniowej
Klub 44 M
po uwzglednieniu ocen rozwiagzan zadan
499 (WT =1,02) i 500 (WT = 3,12)
z numeru 4/2005

Jerzy Cisto — Wroctaw 48,04
Zbigniew
Sewartowski — Wieliczka 43,95

Marian Lupiezowiec — Zebrzydowice 40,93

Marian Kasperski — Warszawa 36,86

Jerzy Cislo swojg czwarta
czterdziestoczterpunktowke konczy

w $wietnym stylu — efektownym
rozwigzaniem zadania 500: znalezé
jak najmniejszq liczbe itd.; wyznaczy?
minimalng.

Zapraszamy do lektury oméwienia sezonu
Ligi w numerze 2/2006.

Klub 44

Termin nadsylania rozwigzan:
28 11 2006

Czoléwka ligi zadaniowej
Klub 44 F
po uwzglednieniu ocen rozwigzan zadan
400 (WT = 2,90) i 401 (WT = 3,00)
z numeru 6/2005

Jerzy Witkowski — Radlin 41,14
Marian Lupiezowiec — Gliwice 30,22
Mateusz Lacki — Krakéw 28,77
Konrad Kapcia — Czestochowa 25,19
Andrzej Idzik — Bolestawiec 17,43
Tomasz Tkocz — Rybnik 17,37
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Liga zadaniowa Wydzialu Matematyki, Informatyki i Mechaniki,
Wydziatu Fizyki Uniwersytetu Warszawskiego i Redakcji Delty

Skrét regulaminu

Kazdy moze nadsyltaé rozwigzania zadan z numeru n w terminie do konca miesigca n + 2. Szkice
rozwigzan zamieszczamy w numerze n + 4. Mozna nadsyla¢ rozwigzania czterech, trzech, dwéch
lub jednego zadania (kazde na oddzielnej kartce), mozna to robié¢ co miesigc lub z dowolnymi
przerwami. Rozwigzania zadan z matematyki i z fizyki nalezy przesyla¢ w oddzielnych kopertach,
umieszczajac na kopercie dopisek: Klub 44 M lub Klub 44 F. Oceniamy zadania w skali

od 0 do 1 z doktadnoscig do 0,1. Ocene mnozymy przez wspoiczynnik trudnosci danego zadania:
WT =4 — 3S/N, gdzie S oznacza sume ocen za rozwigzania tego zadania, a N — liczbe os6b, ktére
nadeslaly rozwigzanie choéby jednego zadania z danego numeru w danej konkurencji (M lub F)
— i tyle punktéw otrzymuje nadsytajacy. Po zgromadzeniu 44 punktéw, w dowolnym czasie

i w ktérejkolwiek z dwédch konkurencji (M lub F), zostaje on czlonkiem Klubu 44, a nadwyzka
punktéw jest zaliczana do ponownego udzialu. Trzykrotne cztonkostwo — to tytul Weterana.
Szczegblowy regulamin zostal wydrukowany w numerze 2/2002 oraz znajduje si¢ na stronie
http://www.mimuw.edu.pl/delta/regulamin.html.

Zadania z matematyki nr 511, 512
Redaguje Marcin E. KUCZMA
511. Okregi k1, ko, k3 (na plaszczyZnie) przecinaja sie parami:

koNks ={K, X}, ksNki={L, Y}, kiNko={M,Z}.
Srodek kazdego okregu lezy na zewnatrz dwoch pozostatych okregéw. Ponadto
istnieje okrag przechodzacy przez punkty K, L, M oraz srodki okregow k;.
Udowodnié, ze jesli K, L, M sa trzema réznymi punktami, to punkty X, Y, Z
pokrywaja sie.

512. Dana jest liczba catkowita dodatnia n. Wykazaé, ze rownanie

3 3/ _ 3

Yo+ Yy=3n
ma rozwigzanie w dodatnich liczbach catkowitych x, y wtedy i tylko wtedy, gdy
liczba n jest podzielna przez szescian liczby calkowitej wiekszej od 1.

Zadanie 512 zaproponowal pan Witold Bednarek z Y.odzi.

Zadania z fizyki nr 408, 409
Redaguje Jerzy B. BROJAN

408. Przez pryzmat, ktorego przekrdj ma ksztatt o~
tréjkata rownobocznego, biegnie promien $wiatla,
wybiegajac z niego stycznie do $cianki (rys.).

Ile wynosi wspotczynnik zalamania szkla, jesli
kat o wynosi 35°7

409. Ciezar o masie m = 10kg wisi na dwéch cienkich i jednakowo obciazonych
drutach o dlugosci | = 20 m, ktore poczatkowo byly pionowe i odleglte od siebie
o d = 20 cm. Przez druty przepuszczono prad o jednakowym natezeniu i zwrocie.
Przy jakim natezeniu pradu druty sie zetkna? Dopuszczalne sg przyblizenia
odpowiednie dla podanych wartoéci liczbowych oraz obliczenia numeryczne.

-]

Rozwigzanie zadania M 1117.
Liczbe 111...1222...2 (n jedynek i n dwéjek) mozna zapisaé jako:

10" —1 10" +2
3 3 ’

Pozostaje zauwazy¢, ze oba czynniki po prawej stronie to liczby naturalne rézniagce si¢ o 1.
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Rozwigzanie zadania M 1119.
Na przekatnej AC wybierzmy takie punkty P i Q, aby

(*) AXAPB = X AEF = «

Poniewaz na czworokacie AEFG mozna opisaé¢ okrag, wiec o = 3, skad wynika, ze proste BP i DQ

1 n 1An 2 n o
510" —1) 10" + £(10 —1)7(

4CQD = «DGF = 3.

oraz
sa rownolegte. Stad AQ = C'P. Ponadto z réwnosci () wnioskujemy, ze punkty B, E, F, P, jak

réwniez punkty D, G, I, Q, leza na jednym okregu. Zatem
AB-AE+ AD - AG = AP - AF + AQ - AF = (AP + CP) - AF = AC - AF.
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