Maia deld

Paradoksalna gra

Wigkszo$¢ znanych gier ma te mita wlasnoéé, ze konczy sie po skonczonej
liczbie ruchow. Gdyby jednak gra polegala na tym, ze gracze na przemian
wskazuja liczby naturalne, a wygrana na tym, ze przeciwnik nie moze juz
wskazaé liczby wiekszej, to taka gra musiataby trwaé nieskonczenie dtugo
(jesli na chwile zapomnimy o prawach biologii. . .).

Nazwijmy te pierwsze gry — konczace si¢ zawsze po skonczonej liczbie
ruchéw — grami normalnymi i zajmijmy sie gra, ktérej odpowiednia
nazwa bedzie ,gra uniwersalna”.

Oto reguty:
(1) Pierwszy gracz wybiera gre normalna.

(2) Drugi gracz wykonuje pierwszy ruch wybranej gry.

(3 —) Gracze wykonuja na przemian ruchy wybranej gry zgodnie z jej
regutami i zgodnie z jej regutami wyznaczaja zwyciezce.

Widacé juz, dlaczego gra jest ,uniwersalna”. A czy gra uniwersalna jest
normalna?

Zbadajmy wszystkie mozliwosci. Jedli gra uniwersalna jest normalna,

to mozna ja wybra¢ w pierwszym jej ruchu. Oto, jak mogtaby wtedy

wygladaé rozgrywka:

(1) Pierwszy gracz wybiera gre uniwersalna.

(2) Drugi gracz wykonuje jej pierwszy ruch, ktory polega na wyborze
gry normalnej. Wybiera gre uniwersalna.

(3) Pierwszy gracz wykonuje kolejny ruch w grze uniwersalnej, czyli
wybiera gre normalna. Wybiera gre uniwersalna.

(4 — co) Gracze na przemian wybieraja gre uniwersalna.

Okazalo sig, ze zalozenie, iz gra uniwersalna jest normalna, prowadzi
do nieskonczonej rozgrywki. Tak wiec gra ta nie jest normalna.

Ale jesli nie jest normalna, to nie wolno jej wybra¢ w pierwszym jej
ruchu. Trzeba wybraé gre naprawde normalna, a wtedy rozgrywka
zakonczy sie w skonczonej liczbie ruchéw. Tyle tylko, ze jesli gra
uniwersalna konczy sie zawsze po skonczonej liczbie ruchow, to... jest
normalna. Wyszlo na to, ze gra uniwersalna jest normalna wtedy i tylko
wtedy, gdy nie jest normalna. Paradoks!

Takie lub podobne paradoksy pojawialy sie nieraz w matematyce i logice.
Niekiedy wynikaly z nie dos$¢ precyzyjnego okreslania pojeé, niekiedy

z nadmiaru swobody w budowaniu zdan. Jak oceni¢ stynne zdanie
ktamcy, ktory powiada: ,To, co teraz mowie, jest ktamstwem”? Prawde
moéwi, czy kltamie? Cecha istotng tego zdania jest to, ze méwi samo

o sobie. Tak jak gra uniwersalna, ktéra ,gra w sama siebie”. W tym kryje
sie niebezpieczenstwo.

Dlatego matematycy najczesciej wykluczaja podobne konstrukcje
z arsenalu dopuszczalnych srodkéw. Troche szkoda, ale przeciez
matematyka na paradoksach rosnaé¢ nie moze!
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