Z nozyczkami

na Pitagorasa

Poniewaz 5% = 4% 4+ 32, wigc jedli na srodku kwadratu A o boku 5
wytniemy kwadrat B o boku 3, to C' — to, co zostanie, bedzie miato
pole réwne polu kwadratu D o boku 4. Mozna wiec kwadrat D pociac¢

na kawaltki, z ktorych utozy sie figure C. Jaka jest najmniejsza liczba
czedci, ktore pozwalaja to wykonac?

Nie wiem, ale wydaje mi sie, ze cztery. Na cztery odpowiednie czesci
umiem pocia¢ D nawet na rézne sposoby. Oto dwa z nich.

Ale jak zrecznie przeprowadzi¢ dowdd, ze trzy czesci nie wystarcza?

Oczywiscie, mamy réwniez 132 = 122 + 52, a wiec dla liczb 13, 121 5
mozemy postawi¢ podobne pytanie. Tu najmniejsza liczba czesci, przy
ktorej umiem zrealizowaé¢ odpowiednie pociecie, jest rowna szes¢. Umiem
to zrobi¢ tez na wiele sposob6w. Ponizej znéw prezentuje dwa.

Ale styszalem, ze mozna wykonaé to za pomoca
czterech czedci. Moze ktorys z Czytelnikéw potrafi?
Podobnie chetnie wydrukujemy dowod, ze jakas
liczba jest najmniejsza liczba czesci, dla ktorej
podzielenie kwadratu tak, aby dal sie z tego utozy¢
wpierscien kwadratowy”, jest mozliwe.

Ciekaw tez jestem, jak wyglada sytuacja dla
innych pitagorejskich trojek liczb, czyli liczb
catkowitych dodatnich a, b, ¢, spelniajacych
réownosé ¢ = b? + a?. ,Kolejna” taka tréjka

to 17, 15 i 8. Trzeba by zatem pociaé¢ kwadrat

o boku 8 na czesci, z ktérych da sie utozy¢ kwadrat
o boku 17 z wycietym na Srodku kwadratem

o boku 15 (tutaj od razu widze pociecie na osiem
czesci, ale czy mozna mniej?).

Dla tych, ktérzy chcieliby siega¢ do jeszcze innych
tréjek pitagorejskich, przypominam, ze wszystkie

\")

tréjki mozna uzyskaé, biorac dowolne liczby
catkowite dodatnie d, m, n, przy czym ma by¢

m > n, i podstawiajac

c=d(m?*+n?), b= 2dmn, a = d(m? —n?).
Otrzymamy wtedy kazda tréjke, ale niektére
wielokrotnie, np. dlad=1, m=3,n=1idlad=2,
m =2, n =1 otrzymujemy te same liczby, cho¢

w réznym porzadku. Liczby te zreszta pokazuja
druga wade wskazanej tu ogoélnej recepty na liczby
pitagorejskie: tréjka (10, 8, 6) z punktu widzenia
naszego zadania nie rézni si¢ istotnie od tréjki

(5, 4, 3).

Uwaga: podane wzory beda dawaly kazdy tréjkat
jeden raz, gdy m i n nie beda mialy wspoélnego
dzielnika wigkszego od 1 i jedna z nich bedzie
parzysta.
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