Wtedy mozna tatwo udowodnié¢ odpowiednik wzoru Wyrazenie (9) otrzymalismy, korzystajac z (5).

na prawdopodobienstwo catkowite:

Po zamianie kolejnosci sumowania rownosé

(7) E(E(X|F)) = EX. wyrazen (10) i (11) wynika oczywiscie ze wzoru

Oto dowod: na prawdopodobienstwo calkowite.

(8) E(BE(X|F)) = i E(X|A;) - P(A;) = Dwa rozwigzania zadania o $redniej liczbie sttuczonych
= $winek ilustruja typowe zastosowania wzoru (7), ktéry
m n umozliwia uktadanie réwnan. Mieliémy do czynienia

(9) = Z Z 1 P(X = x| A;) - P(A;) = z dwoma rozbiciami przestrzeni € na (wykluczajace sie!)

(10) = i li 2, P(X

(11) = isz(X:zk) = EX.

zdarzenia: w sposobie 1 ze wzgledu na chwile pojawienia

sie kluczyka od pierwszej stluczonej swinki, w sposobie 2
=uxi|d;) - P(A;)| =  — ze wzgledu na to, czy miala w érodku swoj kluczyk,
czy tez nie. Mozna bylo tatwo odgadnaé, bez zbednych
formalizmoéw, czemu sa réwne $rednie E(X|A4;).
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Redaguje Mikolaj KORZYNSKI

F 621. Samolot naddzwiekowy poruszajacy sie z preedkosciav > ¢ (gdzie ¢ to
predkos$é dzwieku w otaczajacym gazie) leci wpierw prosto, potem skreca,
zachowujac te sama predkosé. O jaki kat « musi skreci¢ samolot, by ,,ustysze¢”
wlasng fale uderzeniowa?

Rozwiazanie na str. 8

F 622. Wahadlo sklada sie ze sztywnego, niewazkiego preta o dlugosci [

i wirujacego z duza predkoscia w krazka o masie m i momencie bezwladnosci 1
zamocowanego na dole (rysunek). Wahadlo wykonuje swobodne, jednostajne
obroty wokoél osi pionowej odchylone o kat 3 od pionu. Jaka jest predkosc¢
katowa v tych obrotow?

Rozwiazanie na str. 7

Redaguje Waldemar POMPE

M 1063. Zbiér A zawarty w odcinku o dlugosci 1 sktada sie¢ z pewnej liczby
roztacznych odcinkéw. Wiadomo, ze odleglosé dowolnych dwoch punktow
zbioru A jest rézna od 1/10. Wykazaé, ze taczna dlugo$é odcinkéw ze zbioru A
nie przekracza 1/2.

Rozwiazanie na str. 6

M 1064. Punkty My, My, M3 i My sa odpowiednio $rodkami bokéw Aj Ao,
AQAQ,, A3A4 1 A4A5 pi@ciok@ta Wypuklego A1A2A3A4A5.
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Punkty P i @ sa odpowiednio érodkami odcinkéw My M3 i MsM,. Wykazaé, ze
proste PQ i Aj A5 sa réwnolegle oraz PQ = iA1A5.
Rozwiazanie na str. 8

M 1065. Ciag dy,ds,ds, . .. liczb catkowitych dodatnich jest zdefiniowany w ten
sposéb, ze dlan =1,2,3,..., liczba d,, 1 jest liczba dodatnich dzielnikéw
liczby d,,. Rozstrzygnaé, dla jakich wartosci d; > 1 ciag (d,,) nie zawiera
kwadratéw liczb catkowitych.

Rozwiazanie na str. 7
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