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Kontynuujac rozwazania sprzed miesiaca, przyjrzyjmy sie
nastepujacemu zadaniu.

Zadanie 1. Kwadrat o boku dtugosci 19 dzielimy
na kwadraty jednostkowe. Wewnatrz kwadratu

Rys. 1

umieszczamy kwadrat o boku 17 jak na rysunku 1. Dowiesc,
ze mniejszego kwadratu nie mozna pokry¢ roztacznymi
prostokatami poziomymi o wymiarach 5 X 1 i pionowymi

o wymiarach 4 X 1, zawartymi w wigkszym kwadracie.

Rozwigzanie. Pokolorujmy pola kwadratu jak na rysunku 2.
Woéwezas kazdy prostokat poziomy o wymiarach 5 x 1

i kazdy prostokat pionowy o wymiarach 4 x 1 pokrywa
parzysta liczbe pdl zamalowanych (a mianowicie dwa

lub zero). Poniewaz zamalowanych pél jest 63, wigc przy
dowolnym rozmieszczeniu prostokatéw co najmniej jedno
zamalowane pole pozostanie niepokryte. Poniewaz wszystkie
zamalowane pola leza w mniejszym kwadracie, teza zadania
jest udowodniona.

Rys. 2

Zadanie 2. Wewnatrz kwadratu o boku 17 umieszczamy
kwadrat o boku 15 w spos6b analogiczny jak na rysunku 1.
Dowies$é, ze mniejszego kwadratu nie mozna pokry¢
roztacznymi prostokatami o wymiarach 9 x 11 10 x 1,
zawartymi w wiekszym kwadracie.

Zanim zajmiemy sie rozwiazaniem zadania 2, przyjrzyjmy sie
nieco prostszemu zadaniu.

Zadanie 3. Dowieéé, ze kwadratu o boku 9 nie mozna
podzieli¢ na prostokaty o wymiarach 5 x 116 x 1.

Rozwigzanie. Pokolorujmy pola kwadratu jak na rysunku 3.
Wowczas kazdy prostokat pokrywa co najmniej jedno
zamalowane pole. Jednak prostokat pokrywajacy srodkowe
pole pokrywa co najmniej 5 zamalowanych pdl. Poniewaz
zamalowanych pél jest 17, zatem wewnatrz kwadratu
mozna umiesci¢ co najwyzej 13 rozlacznych prostokatéw

Rys. 3

o dopuszczalnych wymiarach. Prostokaty te pokryja nie
wigcej niz 13 - 6 = 78 pol, nie pokryja wigc w catosci
kwadratu o 81 polach.

Madrzejsi o powyzsze rozwigzanie przystepujemy

do rozwiazania zadania poprzedniego.

Rozwigzanie zadania 2. Pokolorujmy pola kwadratu jak

na rysunku 4. Woéwczas kazdy prostokat majacy co najmniej
jedno pole wspélne z mniejszym kwadratem i zawarty

w wigkszym, pokrywa co najmniej jedno zamalowane pole.
Prostokat pokrywajacy srodkowe pole pokrywa co najmniej
8 zamalowanych pél. Poniewaz zamalowanych pdl jest 29,
zatem wewnatrz wiekszego kwadratu mozna umiesci¢

co najwyzej 22 roztaczne prostokaty o dopuszczalnych
wymiarach i majace pola wspélne z mniejszym kwadratem.
Prostokaty te pokryja nie wiecej niz 22 - 10 = 220 pél, nie
pokryja wiec w catodci kwadratu o 225 polach.
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