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KOLOROWANKI —
NUMEROWANKI (1)

Zadanie 1: Na szachownicy 8 x 8 ulozono 21 klockéw
o wymiarach 3 x 1 tak, aby kazdy klocek pokrywal
calkowicie 3 pola. Ktore z pél mogto pozostaé¢ wolne?

Rozwigzanie I: Pokolorujmy (dla przejrzystosci
zamiast kolorowaé¢ numerujemy) pola szachownicy jak
na rysunku 1. Kazdy klocek pokrywa pola z numerami
1, 2, 3.

Poniewaz na szachownicy sa 22 pola z liczbg 2,
pozostac niepokryte musi jedno z pél z takim wlasdnie
numerem (rys. 2). Ale ktére?
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Ponumerujmy teraz pola szachownicy w nieco

inny sposéb (rys. 3). I tym razem sa 22 pola

z numerem 2, wiec tylko takie pole moze zostaé
niepokryte. To pozostawia nam cztery pola (a tak
uczciwie méwiac, to istotnie tylko jedno, ze wzgledu
na symetrie).

Nietrudno wypelnié¢ szachownice klockami tak, aby
niepokryte pozostalo to wlasnie pole (rys. 4).
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Rozwigzanie II: Wpiszmy

w pola szachownicy liczby 1[1]|0]1)1j0j1j1
jak na rys. 5. Woéwczas 1]/1]0f1]1]0]1]1
kazdy klocek pokrywa pola 0/0(2]/0|0|2|0]0
o sumie liczb réwnej 2. Suma |1 1[0 |1]1]0 |11
wszystkich liczb wpisanych 1{1f{of1]1]|0|1|1
w pola szachownicy jest 0/0]2]0(0(2]|0]0
réwna 44, a ponadto 21 1{1f{of1]1]|0|1|1
klockéw pokrywa pola 1l1lol1l1lol1]1

o sumie liczb 42. Niepokryte
zostaje wigc pole z liczba 2. Rys. 5

Zadanie 2: Na szachownicy 8 x 8 ulozono 12

klockéw o wymiarach 5 x 1 tak, aby kazdy klocek
pokrywal calkowicie 5 pél. Ktore cztery pola pozostaly
niepokryte?

Rozwigzanie: Wp.lSZII'ly sT2T2Tolol21212
w pola szachownicy liczby
. , 212(2(0(0[2]2]2
jak na rys. 6. Wowczas
. 212(2(0(0[2]2]2
kazdy klocek pokrywa
.. , . 0{0{0[3]3]0]|0|0
pola o sumie liczb rownej
6, zatem 12 klockéw 0101031310100
pokrywa pola o sumie 21212]0]0]2/2]2
liczb 72. Suma wszystkich 212]2/0]0]2/2]2
liczb wpisanych w pola 212]2]0]0j2]2]2

szachownicy jest réwna 84.
Niepokryte zostaja wiec
pola z suma liczb rowng 12, zatem musza to byé
cztery pola z liczba 3 polozone w $rodku szachownicy.
Podanie przyktadu utozenia klockéw pozostawiamy
Czytelnikowi.

Rys. 6

MIEDZY NAMI OSZUSTAMI (35)

Wyjasnienie oszustwa (35): Bledny jest dowdd tego,
ze z prawdziwosci twierdzenia dla n = 3 wynika
prawdziwosé dla n + 1 = 4.

Btad polega na tym, ze wéwczas dowolne n — 1 = 2
punkty sposrod danych czterech sa wspétliniowe,
ale nie mozna méwi¢ o prostej wyznaczonej przez
punkt(y) Ay, As, ..., An_o = A1, gdyz pojedynczy
punkt prostej nie wyznacza.

Poza tym jednym blednym wynikaniem (oraz tym, ze

dla n =2 in = 3 prawdziwos¢ twierdzenia uzyskujemy
bez indukcji), dowdd jest poprawny. Jesli jakos
dobrniemy do n = 4, czyli jesli jako$ udowodnimy

lub zatozymy, ze dowolne cztery punkty przestrzeni,

w ktorej zyjemy, leza w jednej plaszczyznie, to

teza twierdzenia jest prawdziwa dla kazdego n,

a przedstawiony poprzednio dowod jak najbardziej
poprawny! Poprawnie udowodnione jest bowiem
wynikanie tezy twierdzenia dla n + 1 z tezy dla n,

dla kazdego n > 4. No c6z, indukcja jest jak tancuch:
jesli na 1000000 ogniw wytrzyma 999999, to nie jest to
powod do specjalnej radodci.
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