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O ROWNYCH SUMACH
SZOSTYCH POTEG

Rozwiazania réwnania
(6.3.3) a® + 05+ =d° +ef + f6,
czyli réwne sumy trzech széstych poteg znajdujemy bez
trudu. W liczbach ponizej 100 mamy pie¢ istotnie réznych
rozwiazan:

23% +15° +10° = 22° + 19° + 36,

67° +37° 4+ 36° = 65° + 52 + 15,

74° 4+ 47° + 33° = 73° 4 545 + 236,

81° +43° 4 32° = 80° + 55° + 3°,

81° +50° 4 37% = 78% + 65° + 11°.
Wszystkie powyzsze rozwigzania spetniaja jednoczesnie
réwnanie

(2.3.3) A+ b4 =d? 4 e+ R
Sposréd 60 rozwiazan réwnania (6.3.3) w liczbach
mniejszych od 1000 az 46 spelnia réwnanie (2.3.3).
Najmniejszym rozwiazaniem réwnania (6.3.3), ktére
nie spelnia réwnania (2.3.3), jest
138° 4 62° + 25° = 135° + 92° + 82°.
Roéwnanie (6.3.3) ma nieskonczenie wiele rozwigzan
pierwotnych w liczbach catkowitych dodatnich, gdyz znane
sa rozwigzania parametryczne tego réwnania. Z rozwigzan
303° +185° 4 124° = 300° + 211° + 83°,
300° + 211° + 125° = 289° + 249° + 68°
otrzymujemy
303° + 185° +125° + 124° = 300° + 211° + 125° + 83° =
= 289° +249° + 83° + 68°,
co pozostaje prawda po zmianie wyktadnika 6 na 2.
Odnotujmy réwniez
30" + 25" + 16" + 7" = 29" + 27" + 14" + 8"

dlan=1,2,6,
25" 4 21" + 16™ + 2" = 24" + 23" + 14" + 5"
dlan =2,4,6,

82" + 63" + 61" + 15" + 9" =81" + 69" + 55" 4+ 18" + 7"
dlan=1,2,3,6,
177 14" + 12" 4 5™ + 4™ = 16™ + 16™ + 10™ + 7" + 3"
dlan=1,2,4,6,
T0™ 4 64" + 47" 4+ 24" 423" + 11" =
= 68" + 67" +44™ + 31" + 15" + 14"
dlan=1,2,3,4,6,
84™ 470" + 68" + 39" 430" + 11" + 1" =
= 81" +79™ 456" + 50™ 4 19" + 18"
dlan=1,2,3,4,5,6.
Nie jest znany rozkltad széstej potegi na sume szesciu
szostych poteg, mamy jednak

(6.1.7) 1141° = 1077° 4 894° + 702°% + 4745 4 402° + 234° + 74°.

Warto przytoczy¢ tez
(6.2.5) 11175 + 770° = 1092° + 861° + 602° + 2125 + 845.

MIEDZY NAMI OSZUSTAMI (30)

Zadanie: W tréjkacie ABC $rodek okregu opisanego,
wierzcholek C' oraz srodek boku AB leza na jednej prostej.
Dowies¢, ze trojkat ABC' jest réwnoramienny.

Rozwigzanie: Niech O bedzie srodkiem okregu opisanego
na tréjkacie ABC, a S srodkiem boku AB (zob. rysunek).
Woéwcezas AO = BO, czyli trojkat ABO jest réwnoramienny
i jego srodkowa OS jest zarazem jego wysokoscig. Skoro
prosta OS jest prostopadta do boku AB, to takze
srodkowa C'S tréjkata ABC jest jego wysokoscia, skad

AC = BC.

DWIE HIPOTEZY (1)

Hipoteza: Wér6d dowolnych 65000 kolejnych liczb
naturalnych liczby pierwsze stanowig mniej niz 10%.

Argumenty na poparcie hipotezy:

Doswiadczenie uczy, ze liczby pierwsze najgesciej
upakowane sa na samym poczatku. Doktadniej, mozna
uwierzy¢, ze wéréd kolejnych N liczb naturalnych nie moze
by¢ wiecej liczb pierwszych niz wéréd liczb od 2 do N + 1.

Dwie liczby pierwsze mozemy znalezé wsréd dwbch
kolejnych liczb: 2 i 3. Nigdzie dalej w ciagu liczb
pierwszych nie jest tak dobrze — w najlepszym razie
znajdujemy dwie liczby pierwsze wsrod trzech kolejnych
liczb naturalnych (liczby pierwsze blizniacze).

Trzy liczby pierwsze znajdujemy wsrod czterech kolejnych
liczb: 2, 3,4, 5. Potem wérdd pieciu: 3,4, 5,6, 7. Nigdzie
dalej wérdd szesciu kolejnych liczb nie znajdziemy trzech
liczb pierwszych, trzeba wziaé siedem kolejnych liczb, aby
mie¢ nadzieje na to, ze trzy z nich sa pierwsze.

Wiréd 30 kolejnych liczb 2,3, ...,31 jest az

11 liczb pierwszych. Wsrdéd 30 kolejnych liczb,

z ktoérych najmniejsza jest wigksza od 5, az 22

sa podzielne przez 2, 3 lub 5, moze by¢ wiec

co najwyzej 8 liczb pierwszych — np. liczby pierwsze
1277,1279, 1283, 1289, 1291, 1297, 1301, 1303 mieszcza si¢
wsrod 30 kolejnych liczb.

Jesli wiec wierzyé w powyzsze argumenty, nalezy

przyjaé, ze wéréd dowolnych 65000 kolejnych liczb
naturalnych jest nie wigcej liczb pierwszych niz wsréd

liczb 2,3,4,...,65001. A tu liczb pierwszych jest doktadnie
6493, czyli mniej niz 10%.
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