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W majowym numerze Malej Delty w artykule ,,Same ostre” pojawilo sie
nastepujace stwierdzenie:

Nie istnieje podzial kwadratu na mniej niz 8 trojkgtow ostrokgtnych.
Oto méj dowdd.

Zalézmy, ze mamy podzial kwadratu na t trojkatoéw ostrokatnych. Rozwazmy
zbiér wierzcholkow tréjkatéw tworzacych ten podzial. Podzielmy punkty tego
zbioru ze wzgledu na wartos¢ sumy miar tych katéw wewnetrznych trojkatow,
ktérych to katéw dany punkt jest wierzcholkiem. Zauwazmy, ze wystepuja
trzy rodzaje punktow: punkty typu p, lezace we wnetrzu kwadratu i takie,

ze katy wewnetrzne trojkatow, stykajace sie w nim, tworza kat pelny; punkty
typu ¢, w ktérych stykajace sie katy wewnetrzne tréjkatéw tworza kat péipelny
(moga to by¢ punkty lezace na boku kwadratu lub w jego wnetrzu na boku
jakiego$ trojkata); punkty typu r, w ktérych stykajace sie katy wewnetrzne
tréjkatéw tworza kat prosty (sa to wierzcholki kwadratu). Oznaczmy liczbe
poszczegdlnych punktéw odpowiednio przez p, ¢ i v. Mamy, oczywiscie, r = 4.

Suma miar wszystkich katéw wewnetrznych tréjkatéw tworzacych podzial
kwadratu wynosi z jednej strony t - 180°, a z drugiej p - 360° 4 ¢ - 180° + r - 90°.
Stad wynika, ze t = 2p + q + 2. Z ostrokatnosci trojkatow tworzacych

podzial wynika, ze w kazdym punkcie typu p styka sie wierzchotkami

co najmniej 5 tréjkatéw, w kazdym punkcie typu ¢ stykaja sie wierzchotkami
co najmniej 3 trojkaty, a w kazdym punkcie typu r stykaja sie wierzchotkami
co najmniej 2 tréjkaty. Zatem we wszystkich tréjkatach tworzacych podzial jest
tacznie co najmniej 5p + 3q + 2r katéw wewnetrznych. Z drugiej strony taczna
liczba katoéw wewnetrznych wszystkich trojkatow tworzacych podzial wynosi 3t.
Stad wnioskujemy, ze 3t > 5p 4+ 3¢ + 8. Podstawiajac do tej nieréwnosci
warto$¢ t z pierwszej réwnosci, mamy 6p + 3¢+ 6 > 5p + 3¢ + 8, czyli p > 2.
Istnieja wiec dwa rézne takie punkty X i Y, ze w kazdym z nich styka sie
wierzchotkami co najmniej 5 tréojkatéw. Ale wérdd tych trojkatéw moga istnieé
tylko dwa takie, ktérych wierzchotkami sa jednoczesnie oba punkty X i Y.
Zatem liczba tréjkatéw tworzacych podzial wynosi co najmniej 8.
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F 563. Okresli¢ wytrzymalosé na rozerwanie (naprezenie

(Bn) skladajacych sie niszczace) krysztalu jonowego NaCl, zaniedbujac

M 976. Ktéry z ciagéw (an) i
i (vV/2)" jest okresowy?

z cyfr jednosci liczb (1/10)™
Rozwigzanie na str. 3

oddziatywanie wszystkich jonéw z wyjatkiem sasiednich.
W chlorku sodu odlegtosé miedzy Srodkami sasiadujacych
jonéw wynosi n = 2,81 A.

M 977. Znalezé cyfre jednosci i pierwszg, cyfre Rozwigzanie na str. 1
po przecinku liczby (v/3 + 1/2)20%.

Rozwiazanie na str. 3

M 978. Znalezé wszystkie pary liczb naturalnych
m,n, dla ktérych spetniona jest réwnosé
(5+3V2)™ = (3+5V2)™.

Rozwiazanie na str. 3

F 564. Stalowe kolo zamachowe ma posta¢ masywnego
pierscienia o zewnetrznej srednicy réwnej 40 cm

i wewnetrznej 30 cm. Przy jakiej predkosci koto

rozerwie si¢ na czes$ci? Naprezenie niszczace dla stali
wynosi okoto 10° Pa, a gesto$é stali wynosi 7,8 - 10% kg/m®.
Rozwigzanie na str. 2



