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MIEDZY NAMI OSZUSTAMI (17')

Wyjasnienie oszustwa (17):
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Pierwsza calka zostala blednie obliczona: (y?)°/? nie jest

réwne y°, lecz |-y|5.
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GRY (4)

Zanim poznasz duzo ciekawych gier, musisz si¢ uzbroié

w troche cierpliwosci, Drogi Czytelniku. Dzis dalej o grze
Nim. Moze pomyélisz, ze gra Nim jest pepkiem $wiata,
skoro poéwiccamy jej tyle nwagi, ale tak jest w istocie: gra
Nim jest pepkiem $wiata, oczywiscie swiata gier. Dopiero
gdy znajdziesz sie w tym Swiecie, bedziesz mégt w pelni
docenié to, o czym méwimy ponizej.

WhprowadZmy do gry Nim drobna modyfikacje. Oprécz
stoséw, ktére braly udzial w grze na dotychezasowych
zasadach, i kiére bedziemy w razie potrzeby nazywaé
stosami zwyklymi, wprowadZmy stos rezerwowy, rzadzacy
sie nastepujacymi regulami. Na poczatku rozgrywki
znajduje si¢ w nim pewna liczba bierek. W trakeie
rozgrywki mozna wykonywaé ruchy na dotychczasowych
zasadach, tzn. zabieraé¢ bierki ze stoséow zwyklych — te
bierki nie biora udzialu w dalszej grze. Pojawia sie jednak
nowy rodzaj dozwolonych posunigé: mozna przelozyé
dowolna liczbe bierek ze stosu rezerwowego na dowolny
stos zwykly, ktéry dotad nie zostal zlikwidowany. Wygrywa
ten gracz, ktéry zabicrze wszystkie bierki z ostatniego
stosu zwyklego. Regula méwiaca, ze zlikwidowane stosy
nie moga si¢ odradzaé, ma charakter czysto porzadkowy

i jest bez znaczenia dla istoty naszych rozwazan.

Jak wyglada strategia wygrywajaca w tak zmodyfikowanej
grze? Jest taka sama jak w zwyklej grze Nim! Nalezy
dazyé do podawania przeciwnikowi pozycji o dwdjkowe)
sumie bierek w stosach zwyklych réwnej 0. To, co dzieje sig
ze stosem rezerwowym, jest zupelnie bez znaczenia. Istotne
jest tylko to, ze reguly gry nie pozwalaja, aby gra toczyla
sie w nieskonczonosé. Stos rezerwowy daje mozliwosé
wykonywania ruchéw ,do tylu”. Nie wplywa to w niczym
na fakt, ze kazdy ruch zmienia dwéjkowa sume bierek

w stosach zwyklych — jedli wiec podamy przeciwnikowi
pozycje o sumie (), to w odpowiedzi otrzymamy pozycje

o sumie dodatniej, niezaleznie od tego, czy przeciwnik
skorzystal ze stosu rezerwowego, czy tez nie. Natomiast
zawsze mamy mozliwosé przejicia od pozycji o sumie
dodainiej do pozycji o sumie 0 — dokladnie taka sama, jaka
istniala w zwyklej grze Nim. Jezeli jestedmy na pozycji

wygrywajacej, to stosu rezerwowego uzywac nie musimy!
Niech go uzywa przeciwnik, 1 tak mu to nie pomoze. Kiedy
tylko przelozy on bierki ze stosu rezerwowego na zwykly,
to w kolejnym ruchu mozemy te bierki odlozy¢ na bok,
niejako cofajac ruch wykonany przez przeciwnika.

Popatrzmy na przyktad:

7 12 4
Poniewaz T 42 4 = 3, wigc wygrywajace posuniecie polega
na zabraniu 9 bierek ze stosu drugiego, co prowadzi do
pozycji

Rezerwowy : 5.

7T 3 4 Rezerwowy : 5.

Jest to jedyne wygrywajace posuniecie polegajace
na nsuwaniu bierek ze stoséw zwyklych. Jak juz
powiedzielismy, stosu rezerwowego mozemy nie dotykaé, ale
jesli cheemy. .. 12 45 4 = 8, to mozemy przelozy¢ 1 bierke
na pierwszy stos, prowadzac do pozycji

8 12 4
Natomiast 742 12 = 11, skad wynika, ze wygrywajacy
ruch z uzyciem trzeciego stosu nie jest mozliwy, gdyz

wymagatby dolozenia 7 bierek, a w stosie rezerwowym jest
ich tylko 5.

Rezerwowy : 4.

A co by bylo, gdyby graczowi usuwajacemu bierki ze
stosu zwyklego przyznaé prawo wyboru: wylaczyé bierki
z dalszej gry (czyli tak jak dotychczas) lub umiescié je
w stosie rezerwowym? Pozornie wydaje sig, 7e taka gra
moglaby si¢ clagna¢ w nieskonczonosé. Latwo bowiem
wyobrazi¢ sobie sytuacje, kiedy jeden z graczy przeklada
bierke ze stosu rezerwowego na zwykly, drugi gracz te
sama bierke przeklada z powrotem na stos rezerwowy,
pierwszy na zwykly, drugi znowu na rezerwowy itd. Taka
rozgrywka nie skonczy sie nigdy. Ale to tylko pozory!
W praktyce bowiem ten z graczy, ktéry jest na pozycji
wygrywajacej, bedzie dazyl do zakorficzenia gry i nie bedzie
przektadal bierek na stos rezerwowy, tylko usuwal je
z gry. Jego przeciwnik nie ma mozliwosci przedtuzania gry
w nieskoniczonosé. Gra zawsze sie zakonczy, o ile gracze
beda graé w sposéb przemyslany.
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