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MIEDZY NAMI OSZUSTAMI (5”)

Wyjasnienie oszustwa (5') — tym razem poprawne:

Funkecja f nie ma minimum w punkcie —1, gdyz

f/(=1) = =1 # 0! Liczba —1 nie jest rozwiazaniem
réwnania 2z + 1 =1/z2 4+ 2 + 1, bo dla z = —1 ma ono
postaé —1 = \/I, ale po obustronnym podniesieniu do
kwadratu dostajemy 1 = 1. Prawdziwy wykres funkcji
naszkicowany jest na rysunku.
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MIEDZY NAMI OSZUSTAMI (7')

Wyjasnienie oszustwa (7):

We wzorze na sume postepu geometrycznego n jest liczba
wyrazéw postgpu. W sumie 1+ 3 + 32434437

L |
wyra_zéw jest n + 1, wiec jest ona rowna —'2_‘, skad
i 14343 +3°+..+3" _ s
nl—l:noo 3“’ o n—0o0 2 a 3“ -
3—3% 3
= lim = i’
TL o=k 0 Z
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CYFROMANIA (6)

Zastanéwmy sie, jakie koricéwki moga mie¢ liczby postaci
22" Wiemy juz z wezeéniejszych artykuléw, ze dowolna
liczba 0 < 1 < 10, podzielna przez 2* i niepodzielna
przez 5, moze byé k-cyfrowa korficéwka liczby 2™. Cheac
uzyskaé taka koricéwke, wystarczy zazadaé, aby m dawalo
odpowiednia reszte si przy dzieleniu przez 4 - 557", Jedli
nakladamy na m dodatkowe ograniczenie, ze jest ono
réwne 2", to tym samym nakladamy pewne ograniczenie
na reszte sk z dzielenia m przez 4 - 5571,

Otéz, s musi dzieli¢ si¢ przez 4 (o ile n > 2) oraz nie moze
dzieli¢ sig przez 5. Poniewaz dowolna reszta z dzielenia

przez 5* 71, niepodzielna przez 5, jest realizowana jako
reszta z dzielenia pewnej potegi dwéjki przez 5571, wiec

sx nie podlega zadnym innym ograniczeniom.

Dopuszczalnej dla wyrazenia postaci 22 reszcie

% (mod 10*) odpowiada wigc sx (mod 4 - 57'), ktére

to sp podlega wyzej opisanym ograniczeniom. Chcemy
poznaé po samym rx, czy odpowiadajace mu sy jest dobre.

Liczba si ma sie dzieli¢ przez 4. Jak to wyrazié
w jezyku ri? Chwila zastanowienia pokazuje, ze rx musi
sie koficzy¢ cyfra 6. '

Rozpatrujac dwucyfrowe kofcéwki poteg dwdjki
zakoficzone cyfra 6, tatwo zobaczymy, co oznacza warunek
5 ) sa:
82 2

4 (mod 20) 16 (mod 100)

8 (mod 20) 56 (mod 100)

12 (mod 20) 96 (mod 100)

16 (mod 20) 36 (mod 100)

0 (mod 20) 76  (mod 100)

Widaé, ze z powyzszej listy trzeba wykreslié
koticéwke 76. Warunek 20 | si jest réwnowazny temu, ze
rr = 76 (mod 100). Otrzymujemy wiec:

WNIOSEK: Liczba 1 < r < 10%, k > 2 pojawia sie jako
k-cyfrowa korficéwka w liczbach postaci P (n > 2) wtedy

i tylko wtedy, gdy r dzieli sig przez 2% ma ostatnia cyfre 6,
a przedostatnia cyfra (ktéra musi byé nieparzysta) jest
rézna od 7.

Zauwazmy, ze przy tym liczba mozliwych koricéwek
k-cyfrowych wynosi 4 - 5F=2,
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Rozwiazanie zadania M 853,

Tak, istnieje. Na przyklad ciag skonstruowany indukcyjnie

w nastepujacy sposéb: a; = 3; jesli mamy juz odpowiednie

ay, ..., Gn, Pray czym a'f frgdel ok ai =(2k+ 1)2, to kladziemy
Gn41 = 2k% 4 2k | mamy wtedy

e L e T = (2k + 1)? + (2k% + 2k)7 = (267 + 2k 4+ 1)°.
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Rozwigzanie zadania M 854.

Tak, istnieje. Np. zbidr

I2: 229, 92325 5233537 ndaBu vunp? | cpuioii}ypduiepreespy
oznaczyliémy n-ta liczbe pierwsza. Dowolna skonczona suma liczb

z tego zbioru bedzie podzielna przez py, ale nie przez p:, gdzie k
jest numerem najmniejszego ze skladnikéw w te] sumie.



