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Rozwigzanie zadania F 444, Kropla
wody moze sie oderwaé od sufitu, gdy jej
ciezar stanie si¢ wiekszy od sil napigcia
powierzchniowego. Maksymalny promien
kropli przyczepionej do sufitu okredla
réwnanie
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Wynik ten jest zawyzony. Rozumowanie,
ktére do niego prowadzi, zawiera dwa
istotne uproszczenia. Po plerwsze,
przyjelismy, ze kropla przyczepiona

do sufitu ma ksztalt pétkuli (rys. 1),
podczas gdy w rzeczywistosci ma ksztalt
pokazany na rysunku 2.
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Rys. 2
Po drugie, prayjelismy dla
napigcia powierzchniowego wartosé

rchnie rozdzialu
raniedbujac wplyw

charakteryzujaca powier
woda—powietr:
podloza (sufitu).
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Rozwiazanie zadania F 443,
Poslugujac sie zmiennymi biegunowymi
energie czastkli mozemy zapisaé jako

: m (dv' ) = T® A
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2 dt

gdzie L = m r‘3"]l—"' jest momentem pedu
czastki (stala ruchu). Wykorzystujac
¢ momentu pedu wyeliminujemy

czas 7 wyrazenia okreslajgcego energig,
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Dla zerowej energii powyzsze réwnanie
sprowadza si¢ do postaci
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gdzie a® = 2mA/L?. Calkujac je
otrzymujemy r = acos¢. Jest
to réwnanie okrggu o promieniu

ta= 1/

centrum przyciggania!

przechodzacego przez

Powyzszy problem ma rozwigzanie,
ktére opisuja funkcje elementarne, takze
. 1
dla E = —k—
16m= A ¢ d
tor czastkl jest spiralag asymptotycznie

zblizajgeca sie do okregu o promieniu
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W tym przypadku

A (proponujemy potraktowanie tego
stkich innych
r(¢) opisuja

jako éwiczenie). Dla wss
wartoscl energii zaleznog
funkcje eliptyezne.
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Protokol posiedzenia Jury

Konkursu Uczniowskich Prac z Matematyki

Jury Konkursu Uczniowskich Prac z Matematyki w sktadzie: Antoni Leon Dawidowicz
- przewodniczacy, Stanistaw Fudali, Pawel Strzelecki, Agnieszka Wojciechowska,
Jarostaw Wréblewski,

biorac pod uwage zawartoéé prac i sposéb ich prezentacji postanowilo:

1) przyzna¢ zloty medal i nagrode w kwocie 300 zlotych Michalowi Stukowowi
z I LO im. M. Kopernika w Gdansku za prace Krdtka historia dowodu pewnego
twierdzenia,

2) przyznaé srebrny medal i nagrode w kwocie 250 zlotych Adamowi Os¢kowskiemu
z XIV LO im. S. Staszica w Warszawie za prace Zastosowanie liczb zespolonych
w zadaniach geometrycznych,

3) przyznaé brazowe medale i laczna nagrode w kwocie 150 zlotych Tomaszowi
Kowalskiemu i Arturowi Wirowskiemu z I LO im. M. Kopernika w Lodzi za prace
Cechy podzielnodci liczh,

4) przyzna¢ wyréznienie i kwote 100 zlotych Adamowi Dzedzejowiz I LO
im. M. Kopernika w Gdarisku za prace O obliczaniu granic pewnego rodzaju ciggdw,

5) przyznaé cztery nagrody po 100 zl opiekunom uczestnikéw finalu:

— Aleksandrze Grabowskiej, opiekunce zlotego medalisty,

— Grzegorzowi Rzadkowskiemu i Tomaszowi Zukowskiemu, opiekunom srebrnego
medalisty,

— Oldze Stande, opiekunce brazowych medalistéw,

— Andrzejowi Daszke, opickunowi wyrdznionego uczestnika.

(=) podpisy cztonkdw Jury

Tradycyjnym zwyczajem redakcja Delty oglasza Konkurs Uczniowskich Prac

z Matematyki. Zachecamy uczniéw zainteresowanych matematyka do opracowywania
swoich matematycznych rozwazan i nadsylania rezultatéw do redakcji Delty. Ponizej
przypominamy szczegélowy regulamin konkursu.

Regulamin Konkursu Uczniowskich Prac z Matematyki

1. Konkurs organizowany jest corocznie przez Zarzad Gléwny Polskiego Towarzystwa
Matematycznego i redakcje miesiecznika Delta, przy poparciu Ministerstwa Edukacji
Narodowej.

2. W konkursie moga braé¢ udzial uczniowie wszystkich typdw szkél.

3. Konkurs sklada si¢ z eliminacji i finaltu.

4. W eliminacjach bierze udzial kazdy uczen, ktéry w terminie do 1 maja przeéle pod adresem
redakcji Delty jeden egzemplarz swojej pracy matematycznej. Do pracy nalezy dolaczyé
nastepujace informacje: adres prywatny autora, klasa, nazwa i adres szkoly; imie, nazwisko

i adres opiekuna pracy.

5. Praca powinna zawiera¢ samodzielny wklad ucznia i pelna informacje o Zrédlach, z ktérych
korzystal jej autor. Prace czysto kompilacyjne nie beda dopuszczone do finalu konkursu.

6. Prace nadeslane na eliminacje zostana ocenione przez Jury Konkursu i kompetentnych
recenzentdw, Te spodrdd prac, ktdére spelniaja warunki konkursu, zostana zakwalifikowane
przez Jury do finalu. Final odbedzie si¢ w trakcie dorocznej Sesji Naukowej Polskiego
Towarzystwa Matematycznego.

7. Zawiadomienia o zakwalifikowaniu do finalu zostana przeslane autorom prac i ich
opiekunom przed koricem roku szkolnego.

8. Finalidci i opiekunowie ich prac otrzymaja od Zarzadu Gléwnego PTM zaproszenia do
udzialu w Sesji na koszt Towarzystwa.

9. Final polega na wygloszeniu (nie odczytaniu) przez ucznia, podczas specjalnego otwartego
posiedzenia sesji, referatu (trwajacego nie dluzej niz 15 minut) i wzieciu udzialu w dyskusji na
temat, ktéremu poéwiecona byla praca.

10. Rezultaty finalu oceni Jury Konkursu. Jury bedzie bralo pod uwage, oprécz merytorycznej
wartosci pracy, réwniez samodzielnosé i oryginalnoéé ujecia tematu oraz przebieg referatu

i dyskusji. Jury przyznaje medale: zloty, srebrny i brazowy, wyrdznienia oraz nagrody
pieniezne ufundowane przez Ministerstwo Edukacji Narodowej.

11. Ogloszenie wynikéw finalu nastepuje w trakcie Walnego Zgromadzenia Polskiego
Towarzystwa Matematycznego. Medale wrecza Prezes Towarzystwa. Wszyscy uczestnicy finalu
otrzymuja dyplomy.

12. Wyniki konkursu i skrét zwycieskiej pracy beda opublikowane w miesigczniku Delta.

13. Jury Konkursu jest powolywane przez Zarzad Gléwny PTM na wniosek Komitetu
Redakcyjnego Delty.
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