Odwracam sie ze wstretem i przerazeniem od tych godnych oplakiwania wrzodow,
funkcji cigglych nigdzie nierdziniczkowalnych. . .

Zas du Bois Reymond pisal o funkcji Weierstrassa tak:

...jest to jeden z najbardziej poruszajacych wynikéw wspilczesnej matematyki,
ze jedna funkcja moze byé we wszystkich punktach swego przedzialu ciggla, nie
majgc dla Zadnego punkiu tego przedzialu pochodnej.

Dalej jednak przestrzegal:

Wydaje mi sie, ze w metafizyce funkeji Weierstrassa thwi jakas zagadka i nie
moge uchronié si¢ przed myslg, ze zaglebiente si¢ w ten przyktad doprowadzi do
granicy naszego intelekiu.

Whrew przestrogom du Bois Reymonda matematycy intensywnie badali
funkcje ciagle nigdzie nierézniczkowalne, 1 to z nieztym skutkiem. Ukazalo

sie wiele prac, w ktérych ulepszano 1 uogélniano stare wyniki, konstruowano
nowe przyktady oraz cale klasy przykladéw, badano strukture zbioru funkeji
ciagtych nigdzie nierézniczkowalnych. Warto zaznaczy¢, ze istotny wklad

w rozwdj tych badan wniesli matematycy polscy (wéréd nich Auerbach,
Banach, Kaczmarz, Marcinkiewicz, Mazurkiewicz, Orlicz, Ruziewicz, Saks,
Sierpiriski, Steinhaus i Zygmund). Okazalo sie, na przyklad (to polski wynik),
ze tytulowych bohaterek (tzn. funkeji ciagltych bez pochodnej w zadnym
punkcie) jest wérdd funkeji ciaglych w pewnym sensie o wiele wigcej, niz
porzadnych funkeji rézniczkowalnych choéby w jednym punkcie. Funkeje
ciagle nigdzie nierdézniczkowalne maja tez swoja realizacje w naturze, np. jako
trajektorie ruchéw Browna.

Podkre§lmy na koniec, ze funkeje ciaglte bez pochodnych nie sa obecnie
tematem prac tylko z historii matematyki. W rozwijajacej sie teorii chaosu czy
w badaniach fraktali takie funkcje pojawiaja si¢ w naturalny sposéb. Wiele ich
wlasnoéci pozostaje jeszcze do odkrycia. Poszukiwacze lauréw i stawy moga
np. sprébowaé udowodnié¢ otwarta hipoteze gloszaca, ze wymiar Hausdorffa

wykresu funkeji W(z) jest réwny 2 + IT%E'%‘
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Polecamy Foton

Od kilku lat Zofia Golab-Meyer, przy wsparciu Instytutu Fizyki Uniwersytetu
Jagiellonskiego w Krakowie, wydaje dwumiesiecznik Folon — pismo dla
nauczycieli fizyki 1 ich uczniéw. W lutym 1996 roku ukazal sie juz 40. numer
Fotonu. Warto w nim poleci¢ artykul Andrzeja Warczaka o Rontgenie (z okazji
100. rocznicy odkrycia promieni rentgenowskich) i Barbary Blicharskiej

o oddzialywaniu promieniowania elektromagnetycznego na organizmy zywe
oraz zbidr podstawowych wielkosci fizycznych i jednostek stosowanych

w dozymetrii. Michal Praszalowicz w postaci autodialogu przedstawil Studia
Matematyczno-Przyrodnicze na UJ. Numer 41 nosi nazwe Info-foton. Jego
tematem wiodacym sa fraktale oraz zastosowania komputeréw w matematyce

1 fizyce. Andrzej Dyrek przedstawil program ,,Mathematica — System do
uprawiania matematyki na komputerach”. Stale dzialy: Co nowego w fizyce?,
Listy, Zadania, Co czyta¢, Réznosei itp., czynia z Fotonu pismo godne polecenia
uczniom 1 nauczycielom fizyki. Foton mozna zaprenumerowaé wysylajac 10 zt
za kolejnych szes¢ numeréw na konto: Foton — Zofia Golab-Meyer, PBK SA

w Warszawie, I1II Oddzial w Krakowie, nr rachunku 373407-412294-136 lub
przekazem pocztowym pod adresem: Zofia Golab-Meyer, 30-327 Krakdw,

ul. Biata Droga 5.
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