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Odleglosci

Trzy wierzcholki tréjkata réwnoramiennego, ale nie
réwnobocznego, maja te wlasnoéé, ze jesli rozwazymy
odleglodei miedzy nimi, to jedna wartoéé jest przyjeta raz,
a druga dwa razy. Podobnie banalng jest inna obserwacja:
gdy do tych wierzcholtkéw dolaczymy érodek okregu
opisanego na tréjkacie, to wérdéd wzajemnych odleglosci
jedna jest przyjmowana raz, druga dwa razy, trzecia trzy

— chyba Ze akurat ktos pechowo wybral tréjkat, w ktérym
miara kata miedzy réwnymi ramionami wynosi 30° (czemu
wtedy jest inaczej?). Te prosciutkie fakty prowadza jednak
do oryginalnego uogdlnienia. ..

Zauwazmy: jezeli mamy na plaszczyZnie n punktdw,

to po polaczeniu ich w pary otrzymamy (g)

ukladéw dwupunktowych — i tym samym tyle tez
mozliwych teoretycznie odleglodci. Ale przeciez

niektére odleglodci mogy sie powtérzyé. .. Wiemy,

ie ('2‘) =1+4+2+...4+(n—1) - to jui szybko prowadzi
do pytania o naturalne uogélnienie naszych poczatkowych
obserwacji. Czy mozna umiedcié na plaszczyZnie

n punktéw tak, by przyjmowanych odleglosci miedzy nimi
bylo dokladnie n — 1, przy czym jedna osiagnieta raz,
druga dwa razy... (n —1)-sza n — 1 razy?

Znalezienie takiej konfiguracji nie jest specjalnie trudne.
Wrystarczy tak polozyé n punktéw na jednej prostej,
by dwa sasiednie byly zawsze w tej samej odleglosci.
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Wobec tego utrudnijmy sobie zadanie, wyrzucajac
specyficzne przypadki. Zaldzmy zatem, ze wérdd

n punktéw zadne trzy nie sa wspélliniowe i zadne cztery
nie leig na jednym okregu (skad ten drugi warunek?).

Dla n réwnego 3 i 4 zadanie jest niezwykle proste — wladnie
je rozwiazalidmy. Ale juz dla n réwnego 5 troche trudniej
wskazaé odpowiednie punkty.

Ogélny problem wecale nie jest taki stary. Postawil go
w roku 1982 znakomity matematyk, Paul Erdds. Ale,

W pierwszych czterech tegorocznych EPSILONACH
umiesciliémy rysunki (cztery spoéréd prawie dwustu) z ksiagki
K. Ciesielskiego i Z. Pogody Bezmiar matematyczne; wyobrasni
wraz z adnotacja, Ze na poczatku 1994 roku (czyli wlaénie

w czasie, gdy odpowiednie Delty sie ukazywaly) ksiazka bedzie
do nabycia w ksiegarniach. Naplynely do nas reklamacje
Czytelnikdw, ze w ksiegarniach o takiej ksiazce nie slyszano.

I to prawda — jesteSmy winni przeprosiny, ale to nie nasza
wina. Wiec male wyjadnienia.
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Ksiazka B jar matematycznej wyobrasni byla w planie
wydawniczym na 1993 rok (zloZona zostala w wydawnictwie
w styczniu 1991 roku, ale nie byly to wspomnienia sekretarza
KW PZPR pt. Nie kradlem wigcej niz inni czy coé w tym
rodzaju, wiec musiala swoje odczekaé). Przewidujac pewien
podlizg, sadzilismy, ze do ksiegarni dotrze na poczatku

roku 1994. Niestety — opé#nienie okazalo sie istotnie wicksze,
a EPSILONY przygotowywane sa do druku z kilkumiesigcznym
wyprzedzeniem, nie mogliémy wigc notki zmienié. Zgodnie

z obecnymi (wiosna 1994) informacjami z Wydawnictwa,

ma ona byé w ksiggarniach jesienia 1994 roku — mniej wiecej
wtedy, gdy ukaze sie ten, 10/1994 numer Delty. Mamy
nadzieje, ze tym razem okaze sie to prawda. A ksiazke
(konsekwentnie) goraco polecamy.

(A.P.)

Rysunek z ksigzki Bezmiar matematyczne; wyobraini

co ciekawe — jeszcze niedawno zagadka nie byta rozwiazana
i nic nam nie wiadomo o tym, aby ja ktoé ostatnio
rozstrzygnal.

Do roku 1991 znano konstrukcje odpowiedniego ukladu
punktéw dla n réwnych 3, 4, 5, 6, 7, 8. Juz dla liczby
dziewie¢ nie wiadomo bylo, co z tym fantem zrobié. Erdds
oferowal nagrody! Za dowdéd nieistnienia takiego ukladu
w ogblnym przypadku oferowal 50 dolaréw, za konstrukcje
dla dowolnego n natomiast 500 dolaréw. Erdds byt
przekonany, iz istnieje takie k, %Ze dla n > k problem nie
ma rozwiazania.

Oto odpowiedZ dla n réwnego 8, podana przez Ilone
Paldsti w 1989 roku. Owe punkty (zapisane we
wspéirzednych kartezjatiskich) to: (0, 2), (v/3, 7), (2V/3, 0),
(2v3, 4), (3v/3, 7), (3v3, 9), (4V/3, 0), (5V/3, 5). Kaidy
moze we wlasnym zakresie sprawdzié, ze odleglodci 2,
2419, 2v/21, 24/3, 4, 24/7 i 24/13 sa przyjmowane

odpowiednig liczbe razy.

A poza tym mozna rozwazaé analogiczny problem
w przestrzeni tréjwymiarowej, chyba réwniez wciaz
otwarty.
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