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,Matematycy sa zwykle tak pochlonieci swoja praca,
ze zupelnie nie interesuja sie, kto nimi rzadzi; prawde
mdéwiac, nie maja nawet pojecia, ze rzad w ogéle
istnieje.”

(John Boyd — ,, Ostaint statek z planety Ziemia”)

Czasami na dnie skrzyni lub szafy babuni
odnajdujemy posciel lub bielizne ozdobiona

w narozniku — MONOGRAMEM. Zwykle sa to
polaczone ze soba, stylizowane litery, ozdobione
motywami roslinnymi lub dziwnymi zakretasami. Ale
co to ma wspdlnego z teoria graféw?

Kazdy graf sklada sie z wierzcholtkéw, zaznaczonych
na rysunku punktami, oraz z krawedzi laczacych
niektdre wierzcholki, przedstawionych graficznie jako
linie ciagle biegnace od wierzcholka do wierzcholka.
(Istnieje nawet graf bez krawedzi, tzw. pusty, ale bez
wierzcholka nie ma grafu!) W ogélnym przypadku
krawedzie moga sie przecinaé, w grafach plaskich
(narysowanych na plaszczyZnie) — nie moga, a takimi
wladnie zajmiemy sie w dalszej czedci.

Majac dany graf plaski mozemy utworzyé graf dualny
do niego:

— wewnatrz kaidego obszaru, wydzielonego

z plaszczyzny krawedziami grafu, zaznaczamy punkt.
Bedzie to wierzcholek grafu dualnego.

— Kazde dwa wierzchotki lezace w sdsiednich obszarach
Yaczymy ze soba tyle razy, ile krawedzi je oddzielalo
(kazda taka krawed# grafu plaskiego przecinamy
krawedzia grafu dualnego).

— Jeéli krawedZ nie rozgranicza dwéch réznych
obszaréw, ale zawiera si¢ w Jednym, to przecinamy

Ja petla (czyli krawedzia laczaca wierzcholek z samym
soba).

Weimy pod uwage graf p}aski w ksztalcie litery A.

Narysujmy na tym samym rysunku graf dualny do
grafu A. Bedzie mial ksztalt stylizowanego kwiatu.
Wrystarczy tylko przenie$é rysunek na material,
wyhaftowaé 1 juz mamy monogram.

Graf dualny do grafu w ksztalcie litery A bedzie miat
dwa wierzcholki, trzy krawedzie oraz dwie petle.

Zauwazmy jeszcze, ze grafy dualne do graféw
»literowych” maja tylko jeden wierzchotek, wyjatek
stanowia litery A, D, O, P, R (dwa wierzcholki) oraz
B (trzy). Liczba krawedzi w grafie dualnym jest taka
sama jak w wyjsciowym (petla jest krawedzia).

Niektére grafy maja ciekawa wlasnodé: z dowolnego,
ustalonego wierzchotka mozna dotrzeé do kazdego

z pozostalych posuwajac sie (np. oléwkiem) tylko

po krawedziach tego grafu. Nazywamy je grafami
spéjnymi. Dociekliwy Czytelnik po sporzadzeniu kilku
szkicow zauwazy, ze grafy dualne sa zawsze spéjne, bez
wzgledu na to, czy powstaly z graféw spdjnych, czy tez
nie. (Dlaczego?)

Zatem , kwiat” w ksztalcie grafu dualnego zawsze
polaczy w jedna calodé litery wyhaftowane obok siebie
(ale na tej samej sztuce materiahu!).

ZADANIE: Zaprojektowad monogramy z liter alfabetu
greckiego.

Zycze powodzenia!
Jolanta GRALA
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