Roswligasanie sadania M 670,
Rozwaimy liczby

O, z1, %1 4+ 2Z3,...,281 F+ 23+ ...+ Ty
Wdéwczas pewne dwie spodréd nich, np.
Zy+...+ Tk, T2+ ...+ Tkt dajs te
sama resstg przy dzieleniu przez n (jest
ich n + 1, a modliwych, réinych od zera
reast, tylko n). Stad ich réznica, czyli
Zg41 + - .- + Tkt deieli sig przez n.

O uogdlnieniach tego zadania Czytelnik
mode dowiedzied sie 5 artykuhi Marcina
Mazura.
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Roswigsanie sadania M 671.

Warunek postawiony w tredci

sadania oznacza, ke [z]? = z(z — [z]}

([a] oznacza crefé catkowita

liceby a). Stad, rozwiazujac réwnanie

kwadratowe wigledem z, otrzymujemy

2 = |2](1 + /) /2 (drugi pierwiastek

jest ujemny). Z wlasnodci czedci

calkowitej mamy teraz -
el +1> 2= [o 225

ceyli

[z] < < 2.

=
VB -1
To oznacza, fe [z] = 0 lub [z] = 1.

W pierwszym prazypadku £ = 0, czyli
" nie jest spelniony jeden z warunkéw
gadania, w drugim z = (1 + /5)/2.
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Roswigsanle sadania M 673.
Osznaczmy dlugodci bokéw tréjkata
przez g, b=a+ =z, c=a+ 2z, 2> 0.
Z twierdzenia Pitagorasa dostaniemy
po prostym rachunku

0=a"+b" - ¢ = (a+ z)(a — 32),
skad a = 3z, b= 4z, ¢ = 5z. Promieti
okregu wpisanego w tréjkat jest, jak
dobrze wiadomo, réwny ilorazowi
podwojonego pola przez obwéd, co daje

Co pisali inni

Mikolaj Kopernik byt nie tylko astronomem, ale takze lekarzem. Wickszoéé jego
biograféw twierdzi, ze wsp6lczesnym byl bardziej znany jako lekarz nii jako
astronom.

Oto treéé jego najslynniejszej recepty, ktéra zanotowal na ckladce Elementdw
Euklidesa:

»Wei gliny armeriskiej dwie uncje, cynamonu 1/2 uncji, cytwaru 2 drachmy,
korzenia kurzego ziela, dyptanu, czerwonych sandaléw po 2 drachmy, oskrobkéw
kodci sloniowej i szafranu po 1 drachmie, popiotu i kwadnej rézy po 2 skrupuly,
skérki cytrynowej i perel po 1 drachmie, szmaragdu, czerwonego hiacyntu,
szafira po 1 skrupule, kodci z serca jelenia 1 drachme, szaraficzy morskiej, rogu
jednorosca, czerwiego koralu, zlota, srebra w listkach po 1 skrupule, cukru pét
funta albo ile trzeba, aby zrobié¢ proszek.”

Aby uwiarygodni¢ te recepte, dodajmy, te ,kodé z serca jelenia” byla
medykamentem figurujacym we wszystkich spisach lekéw od XIII
do XVIII wieku.
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»Matematyka jest to krélowa nauk; jej ulubieficem jest prawda, a prostosé

i oczywistodé jej strojem. Ale przybytek tej monarchini jest obsadzony cierniem,
po ktérym przechodzi¢ trzeba, - nie ma on powabu — (jak) tylko dla umystéw
zamilowanych w prawdzie i lubiacych walczy¢ z trudnodciami. — Co taksze
pokazuje niepospolita i wyzszego rzedu sklonnodé czlowieka do zawilych zaiste,
ale trwalych i wynioslych rozkoszy umystowych, nzacniajacych nature ludzka.

Matematyka, ktéra tyle zrobila przyshug spoleczefistwu, naukom i sztukom,

stanie sie jeszcze wodzem ludzkiego umyshi we wszystkich poznawaniach.”
Jan Sniadeck:

»Zeby wiec odby¢ podréi miedzyplanetarna w wozie, majacym wrasg

% podréznymi mase 1 tony, nalezaloby zabraé z soba 160 000 ton materialéw
pednych, co jest oczywidcie niemozliwe. Dowodzi to, e pray dzisiejszym stanie
techniki podréz taka jest niewykonalna. Sprawa posunelaby sie naprzéd,
gdybyémy mogli wydatnie zwigkszy¢ w, tj. predkodé wyplywu gazéw, ktéra
dzisiaj, praktycznie biorac, dochodzi do 2000 m/sek.”

Jest to fragment z dwutomowej monografii Stefana Banacha Mechanika
w zakresie szkdl akademickich wydanej w 1938 roku.

»Zajmowanie si¢ geometria i rozwazanie tematéw trudnych do zrozumienia moze
zajaé czlowiekowi cale zycie i odciagnaé go od pozytecznych umiejetnodci.,”
Sokrates (wg Ksenofonta)

nPewnego razu glupiec zapytal Newtona o to, jak odkryl prawo powszechnego
ciaggenia. Widzac 2z kim ma do czynienia i cheac sie pozbyé natreta Newton
odpowiedzial, ze spadajace jablko trafilo go w nos. I glupiec odszedl zadowolony,
ze teraz juz wie.”

Carl Gauss



