Instytut Matematyki Najwspdlczedniejszej zostal
poczety z ojca Pélmetka (naszego roku studiéw)

i z matki Nudy, jaka panowala na pewnych
éwiczeniach w jaki§ czas po Pélmetku. Na nazwe
przedmiotu spugémy litogciwie zaslone milczenia.
Narodziny IMN nastapily 24 kwietnia 1970 roku, czyli
kilka epok temu {przypomnijmy mlodszym: byt to
okres schyltkowego Gomutki). Wszyscy, poza jednym,
czlonkowie zalozyciele byli wéwczas semimagisirams,
ktéry to tytul uzyskali zaliczajac z pozytywnym
wynikiem rzeczony Pélmetek. Nie bedziemy wnikali
w szczegbly Statutu regulujacego dzialalnosé IMN.
Powiedzmy tu jedynie, ze statut nasz nigdy nie zostal
zgloszony do akceptacji (lub odrzucenia) zadnym
waznym Wiadzom, chociaZ najwainiejsze wladze,
Dyrekcja Instytutu Matematyki UJ i jego pracownicy
wiedzieli o istnienin IMN 1 byli w zasadzie na biezaco
informowani o jego dzialalnogci. Dzigki temu, ze IMN
nie byl nigdzie oficjalnie zarejestrowany, nie zostal
tes ani rozwiazany, ani zawieszony w okresie stanu
wojennego, chociaz sympatie znakomitej wiekszosci
czlonkéw Instytutu byly jawnie i jednoznacznie

po stronie antyrzadowe]j. (Uwaga: pisze znakomstes
wiekszodct, a nie wszystkich, poniewaz wrodzona
dcislo$é matematyczna nie porwala mi uzy¢ tak
kategorycznego stwierdzenia; czuje sie jednak

w obowiazku nadmienié, ze nie jest mi znany
przypadek poparcia dzialalnosci WRON przez
ktéregokolwiek z cztonkéw IMN.) Co takze bardzo
wazne, ostatnie wybrane wladze samego Instytutu
formalnie sprawuja urzad do dzi$, jako ze nie zostal
ustalony termin upltywu kadencji. Tak wiec, od chwili
swoich narodzin IMN istnieje nieprzerwanie, ma
waznie wybrane wladze, aczkolwiek od lat wielu zyje
syciem utajonym (nawet dla swoich czlonkéw).

Najwazniejszymi przejawami dziatalnodci Instytutu

w jego zlotym okresie (1970-1972) byly:

(i) gromadzenie odkryé matematyki
najwspolczedniejszej (jak up. zbioru absurdalnego,

tj. takiego, ktdry nie zawiera zadnego zbioru; to nie
moze by¢ zbidr pusty, bo ten zawiera siebie);

(ii) gromadzenie cytatéw z wypowiedzi naszych
wykladowcéw i asystentéw (np., Wrdci w tym senste,
Fe nie wyszedl — o zbiorze powracajacym, Isinteja ciala
nieprzesuwalne — to, chyba, o teorii miary?, Interesuje
mnie wszystko, co jest wypukle(?), zbidr nadziany
topologie itd.); '

W kolejnym numerze EPSILONA przyblizamy
instytucje absoluinie wyjatkowa w spekirum
matematycznym — Instytut Matematyk:
Najwspdlczedniejszej.. Obok informacyi o Instytucie
autorstwa pierwszego Przewodniczacego Supremum
IMN, Jézefa Pidrka (nastepnyms, wybieranyma

na kolegnych semirocznicach powstania IMN byl
Adam Grobler 1 Jacek Stasica) zamieszczamy
skromnaq czes$é dorobku naukowego Insiytuiu.

W przedstawionych fragmentach skrypty
,Rozmaitoses absurdalne”, zawierajqcego najwicksze
ostagniecia IMN z péitorarocznego okresu jego
akiywnej dzielalnodcr, dokonalidmy pewnych
,kosmetycanych” korekt — koniecznych ze wzgledu
na wyrwanie z kontekstu dwdch stron skryptu
stanowiqcego, jako dzielo matematyczne, logiczng
caloéé. Rysunek pochodzi z bogatego zbtoru
tlustrowanych cytatéw IMN, wykonywanych przez
Zofie Denkowskq.

0

Jedynym istotnym motorem rozwoju sa pomydki.

(iii) organizowanie semirocznic Pélmetka s udsialem
naszych nauczycieli, ktérzy byli poddawani eggaminom
z matematyks najwspdlczesniejszeg, ale takze
odznaczani, np. Ziotymi, Srebrnymi lub Brozowymi
Cudzyslowams po przekroczeniu ustalonej liczby
cytatéw zanotowanych w archiwach IMN. Najwyzszym
klasa byl Zioty Cudzysidw ze wstega Mobiusa;

(iv) zorganizowanie studium matematyki
najwspélczedniejszej: mieli§my studentéw zaréwno
stacjonarnych, jak i zaocznych, z UMCS w Lublinie,

Tych, ktérzy chcieliby zapoznaé sie z dorobkiem IMN
bardziej szczegdlowo, zachecamy do kontaktu z Kolem
Matematykéw Studentéw UJ (ul. W.Reymonta 4,
30-059 Krakéw), ktére niegdys, za zgoda IMN,
wydalo przygotowany dla naszych studentéw skrypt
Rozmaitoscs absurdalne wraz z elementams logiks
nieformalnej.

Jézef PIOREK



4.4, Zagadnienie prawdy.

TWIERDZENIE (o istnieniu prawdy). Istnieje
twierdzenie prawdziwe.

Istnieje wiele dowoddw tego twierdzenia. Przytoczymy
kilka najciekawszych.

1) Dowdd nie wprost (standardowy). Jegeli nie istnieje
twierdzenie prawdziwe, to kazde twierdzenie jest falzzywe.
Zatem falszywe jest twierdzenie, Ze nie istnieje twierdzenie
prawdziwe. Totez twierdzenie prawdziwe istnieje.

2) Dowdd teoriomnogodciowy W. Forysia. Niech D oznacza
zbiér twierdzer prawdsziwych. Jezeli D # 0, to twierdzenie
jest udowodnione. Jezeli zaé D = @, to co z tego? Zbidr
pusty tez jest zbiorem.

3) Dowdd negatywny M. Bieleckiej. Nie istnieje Zaden
kontrprzyklad.

4) Dowody przez podanie przykladu twierdzensa prawdziwego:
a) Twierdzenie Tylko- Wozniaka.

Definicja. D jest zbiorem potraw liniowo niezaleinych
wtedy 1 tylko wtedy, gdy da sie jednorazowo skonsumowad
bez obawy o zdrowie Zoladka.

Twierdzenie. Jezeli D jest zbiorem potraw liniowo
niezaleznych, to zbiér D U {jedno piwo} jest zbiorem
potraw liniowo niezaleznych.

b) Twierdzenie o bezmysinodcs Psotra B. Non cogito ergo
sum. Dowdd przez obejrzenie Piotra B. w godzinach
5.30-5.35 rano.

¢) Twierdzenie patriotyczne M. Bieleckiej. Rzetelna

i twdrcza, praca zapewnimy jasng przyszioéé Ojczyinie.

Zajmiemy sie teraz zagadnieniem prawdy w bardzie]
konkretnych warunkach.

Nastepujace twierdzenie znane przedtem jako hipoteza
kwantinuum, a odkryte przez St. Ostoje-Eojasiewicza jr.
ma na celu wyjasdnié, dlaczego niektérzy wykitadowcy nie
uzywaja kwantyfikatordw na swoich wykladach.
HIPOTEZA KWANTINUUM

(St. Ostoja-Eojasiewicz jr). Dla kazdego twierdzenia
istnieje taki uklad kwantyfikatoréw, przy ktérym to
twierdzenie jest prawdsziwe.

Spoérdd licznych préb dowodu hipotezy kwantinuum
najbardziej na uwage zashiguje dowdd przeprowadzony
przez J.Pidrka. Weimy twierdzenie T. Dobierzemy do
niego pewien ukiad kwantyfikatordw K, ktéry przybliza
nam twierdzenie T do prawdy z prawdopodobiefistwem
wigkszym niz 1/2. ,,Wprawdzie ja nie definiowalem”,

co oznacza, %e uklad kwantyfikatordw przybliza
twierdzenie do prawdy z pewnym prawdopodobiefistwem,
»ale to nie szkodzi. Wyklada sie przeciez rachunek
rézniczkowy i catkowy bez podawania definicji rachunku®.
Dalej, wezmy uklad kwantyfikatordw K,, ktory

nam bedzie przyblizal nasze twierdzenie do prawdy

z prawdopodobiefistwem 271 + 272 4+ ...+ 27", W granicy
otrzymamy uklad kwantyfikatordw K, ktéry przybliza
twierdzenie T do prawdy z prawdopodobiefistwem 1.
Korzystajac z ciaglej zaleznosdci prawdziwoéci twierdzenia
od kwantyfikatoréw otrzymujemy teze hipotezy. C.b.d.u.

5.1. Ulamki kardynalne.

Niech X bedzie dowolnym skoficzonym zbiorem niepustym.
@ [}
Rozwaimy zbiér {f : A — X} (przez A oznaczamy zbidr

)
absurdalny). Biorac pod uwage fakt, Ze card A = —1

i korzystajac ze znanych twierdzer teorii mnogosci
° 0

otrzymamy, ze card X* = 1/card X, zatem zbiér X4 ma
moc ulamkows. UdowodniliSmy w ten sposéb
TWIERDZENIE (o zbiorach ulomnych). Istnieja
zbiory o mocy ulamkowej.

Waznym przykladem zbioru ulomnego jest odkryty

przez M. Luczynskiego przedzial pétpusty (pélpunkt),

tj. przedzial [z, z) lub (z,z], gdzie z jest dowolng liczba
rzeczywista. Wobec faktu, ze [z,z) U (z, z] = {z}, przedzial
péipusty ma moc 1/2.

Na drodze odpowiedniego dodawania mnogodciowego
odpowiednich zbioréw o odpowiednich liczbach
kardynalnych uzyskujemy, i to nawet przez sumowanie
skoriczone, zbiory o dowolnej liczbie kardynalnej wymiernej
dodatniej. Poniewag zbiédr liczb wymiernych jest gesty

w zbiorze liczb rzeczywistych, to przez odpowiednie
nieskonczone dodawanie mnogoéciowe odpowiednich
zbioréw o odpowiednich liczbach kardynalnych otrzymamy
zbiory o dowolnej liczbie kardynalnej rzeczywistej
dodatniej. Udowodnilimy w ten sposéb:
TWIERDZENIE (o rzeczywistodci kardynalnej

A. Groblera). Liczby rzeczywiste dodatnie sa kardynalne.
PRZYKLAD zbioru o liczbie kardynalnej
niewymiernej:

card {f: [z,2) = {a,b}} = /2 (a #b).

5.2. Liczby kardynalne zespolone.

TWIERDZENIE (o urojeniach kardynalnych
A. Groblera). Istnieje zbiér o mocy 1 (jednostka
urojona}.

0
Dowéd. Moc zbioru I = {f : [z,2) - A} wynosi i.

LEMAT. Prawa gdérna éwiartka kola jednostkowege na
plaszczyinie jest kardynalna.

Dowéd. Niech X bedzie zbiorem o dowolnej

nieujemnej mocy rzeczywistej r. Wdwczas

card {f: X — {F : [z,z) — ,?1}} = 1", Otrzymujemy w ten
sposéb dowolng liczbe z okregu jednostkowego. Stosujac
podobne rozumowanie jak w twierdzeniu o rzeczywistodci
kardynalnej dochodzimy do prawej gérnej ¢wiartki kola.

TWIERDZENIE (o pierwszej éwiartce

A. Groblera). Pierwsza éwiartka zbioru liczb zespolonych
jest kardynalna.

Dowdd. Pierwsza éwiartke napelnimy dodajac do siebie
mnogoéciowo odpowiednie zbiory odpowiednich mocy,
ktdrych istnienie gwarantuja powyzszy lemat i twierdzenie
o rzeczywistodcl kardynalnej. C.b.d.u.

»Matematycy maja mocne glowy i na pierwszej éwiartce
nie poprzestaja”. Dodajac do pierwszej éwiartki zbidr
absurdalny otrzymamy liczby kardynalne z pasa (a raczej
pétpasa): P = {z:Rez € [—1,0),Im=2 > 0}. Dalsze
dodawanie zbioru absurdalnego jest niemozliwe, co wynika
z jego jednoegzemplarycznoédci (por. §2.2). W ten sposéb
dosgzlidmy do centralnego twierdzenia absurdalnej teorii
mocy, méwiacego o zbiorze liczb kardynalnych réinych od
pozaskoliczonych:

TWIERDZENIE (A. Groblera). Po pierwszej ¢wiartce
mamy pas P, a za pasem brof (Boze nic innego).
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