oraz z wlasnodci cieciw
QX -XP=AX -XB=X'X-XX"
albo inaczej
(r+0X)(r-0X)=QX -XP=X'X-XX"=(0X - 0X')(0X" - 0X).
I dalej

2 2
r2—0X?=(0X - ox')(——ox)=ox- Lo 72 —@¥3 - 0OX-OX*,

ox’ ox
skad
r? 2r20X'
— D2 . ’ sl Sl
,OX—Zr.(OX,+OX) S Ch

Ze zwiazkéw tych dostaniemy
20 %! 20 ¥

0Xx r2 + 0X" r2 +0X"?
(r + 0X')? r+ 0X' :
=1In r—ox) =2l —-= =2d(0, X),

a o to nam chodzito. Prosta z modelu Kleina przeksztalcana jest na prosta
w modelu Poincarégo.

Teraz mozna juz doéé prosto otrzymad przepis na zmierzenie kata miedzy
dwiema prostymi w modelu Kleina przechodzac do modelu Poincarégo
konstruowanego wedlig powyzszego schematu w tym samym kole. Czytelnik
zapewne sam odczyta schemat postepowania z przedstawionego rysunku.

Rys. 5

Funkcje wielokrotne

W 1985 roku Janusz Murakowski zdobyt wyréinienie w Konkursie Uczniowskich Prac
z Matematyki za prace pt. Funkcje wielokroine. Pomyst tej pracy jest bardzo ciekawy

i nie zostal on do kofica wyczerpany (praca liczyla kilka stron), wigc przytoczymy go
ponownie liczac na to, Ze jego autor bedzie mial godnych nastepcéw. A oto 6w pomysl.

Niech f: R — R bedzie jakad funkcja. Oczywidcie, wiadomo, co to jest jej n-krotne
sloienie ™ = fo fo...o f. Moina jednak wprowadszi tes ulamkowe wielokrotnosci
funkcji. Przez f(*/") bedziemy rozumieli taka funkcje, e jej n-krotne zloienie da
funkcje f. Teraz juz wiadomo, jak okredli¢ wymierne wielokrotnodci funkcji

!(M/“) = f(l./"} o f“/ﬂ) 0...0 ‘f“/") (m razy),
a stad krok do okredlenia rzeczywistych wielokrotnodci f(*), gdzie a jest dowolng licsba
rzeczywista. No dobrze, ale nasuwaja sie od razu pytania ... My w tym momencie
koficzymy. Reszte pozostawiamy Czytelnikom.

Piotr HAJLASZ
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