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Opowieéé¢ z 1001 mocy

Moc jest to klasa réwnowaznodci
Zbioru w relacji réwnolicznoédci.

Dla zbioréw, co sa, w tej samej klasie
Zawsze bijekcje utworzyé da sie.
Funkcja ta, ktéra ma by¢é bijekcja
Musi injekcja by¢ i surjekeja.

Ze jest injekcja, to w innych stowach
Znaczy, ze jest réZnowartodciowa.
Nazwa ,surjekcja” oznacza zdanie
Ze jest to ,na” zbiér odwzorowanie.
Zbiory bywaja zwykle dzielone

Na te skoriczone i nieskoiriczone.
Zwlaszcza te drugie nas zadziwiaja
Bo catkiem inne wlasnodci maja,.
Méwimy, ze zbidr jest przeliczalny
Gdy ma moc zbioru liczb naturalnych.
Te zbiory liczb sa z nim réwnoliczne:
Wymierne oraz algebraiczne.

Te moc przebadal Cantor dopiero

[ jg oznaczyl przez Rq.

34 jeszcze inne nieskorniczonosdci
Ktére niezwykle maja whasnodci.

No, bo na prayktad, kto by powiedziat
Ze réwnej mocy jest kazdy przedzial?
Lub czy to fakt jest dosé oczywisty
Ze tylei jest tez liczb rzeczywistych?
Punktéw na prostej? A ido tego
Podzbioréw zbioru przeliczalnego?
Moc te continuum nazywamy

Oraz litera ,,¢” oznaczamy.

Gdy wieksze checemy nzyskaé moce
Musimy liczbe 2 podniedé do «.

Tyle podzbioréw, co kazdy przyzna
Ma zbiér R? - czyli plaszczyzna.
Gdy 2 do mocy tej podniesiemy —
Kolejna, wieksza, moc dostaniemy.
Czynnodé te mozna kontynuowad

I dalsze moce tak konstruowad.

Tak otrzymamy ciag nieskonczony

Z coraz to wiekszych mocy tworzony.
Wiec mozna podaé do wiadomosdci:
Jest nieskoriczonodé nieskoriczonodci!

Ludolfina

Nota bibliograficzna.

Wiersz powygszy zostal przez Ludolfing preekazany Kolu
Matematykdw Studentow UJ jesienig 1984 roku. Nie
wiadomo, kto ukryl sie pod tym pseudonimem; nie wiadomo
takze, czy wierse ten zostal przez Ludolfing napisany, czy
jedynie odnaleziony i udostepniony szerszemu gronu.

Czy istnieje lanicuch...

Zadanie:

Zbiér P(N) wezystkich podzbioréw zbioru liczb naturalnych
N jest czedciowo uporzqdkowany przez relacje zawierania sie.
Czy isinieje w P(N) laricuch nieprzeliczalny?

Osobie, ktéra nie miala do czynienia z teoria mnogoéci,
nalezy w tym momencie wytlumaczyé kilka pojeé.

Co to jest laficuch w zbiorze czedciowo uporzadkowanym
P(N)? Jedli rozwasymy np. zbiory {1,2} i {1,3},

to zaden z nich nie zawiera sie w drugim; =3 one
nieporéwnywalne. Eafcuch to taka rodzina L
podzbioréw N, ie kaide dwa zbiory A, B € £ mozemy
poréwnaé: A C B lub B C A. Przykladem laficucha
jest: {9, {1},{1,7},{1,7,8,100,1992}}. Inny przyktad
to {{2}, {2,4,6,8,10,...},N}.

A zbiér nieprzeliczalny? Jest to zbiér, ktérego elementéw
nie da sie ustawié w ciag (ponumerowad liczbami
naturalnymi). Przeliczalne sa np. zbiér liczb parzystych
(ustawiamy= 2,4,6,8,10,...), zbiér liczb calkowitych
(nstawiamy: 0,1,-1,2,—2,...), a nawet zbiér liczb
wymiernych (nalezy ustawic te liczby w tabelce, gdzie

w rzedach liczby maja te same mianowniki, w kolumnach
zad fe same liczniki, po czym numerowaé ,weiykiem”,
wykredlajac te, ktére sie powtérza). Nie jest natomiast
przeliczalnym zbiér liczb rzeczywistych (prowadzi sie
dowdéd nie wprost, ktérego myél polega na ustawieniu
wszystkich liczb rzeczywistych, zapisanych za pomoca
rozwinieé dziesietnych, w ciag i skonstruowaniu liczby,
ktéra od m-tego wyrazu ciagu rozni sie na n-tym miejscu
rozwiniecia).
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W tej chwili wszystkie pojecia potrzebne do zrozumienia
tematu zadania sa nam znane. Oczywidcie, moZzemy

bez ktopotu skonstruowaé w badanym zbiorze taficuch
nieskoriczony, np. {{1}, {1,2}, {1,2,3},{1,2,3,4},...}. Ale
czy istnieje tu taficuch nieprzeliczalny?

Zadanie to dawalem wielu osobom i niejednej sprawilo ono
sporo klopotéw. Zachecam wiec i Czytelnikéw EPSILONA
do sprobowania swoich sit. Jeéli komus sie uda i zechce
nam przystaé szkic rozwiazania, redakcji EPSILONA bedzie
bardzo mito.
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