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'Sformuluj i udowodnij

Zanim matematyk wezmie sie do dowodu, musi
miec sformulowana hipoteze - przypuszczenie,
ze jakies zdanie jest twierdzeniem, czyli ze jest
prawdziwe. Czesto sformulowanie hipotezy jest
zadaniem trudniejszym od samego dowodu.

Zaczyna sie ód tego, ze trzeba cos zauwazyc.
Np. na rysunku obok mamy cztery grube okregi
i jeden cienki. Oznaczmy przezA, B, e, D
punkty przeciecia okregów I i II, II i III, III i
IV oraz IV i I lezace na cienkim okregu. Mozna
podejrzewac, ze pozostale punkty przeciec tych
okregów (P, Q, R, S) tez leza na jakims okregu.

Spróbujmy to udowodnic. Dla jasnosci
przerysujmy te punkty juz bez okregów i
polaczmy je jak na rysunku ponizej. Skorzystamy
z twierdzenia:

Na czworokacie mozna opisac okrag wtedy i tylko
wtedy, gdy suma jego przeciwleglych katów jest
równa 180°.
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Skoro' tak, to

LPAD = 1800 - LPSD, bo APS D jest wpisany w I,

LRCD = 1800 - LRSD, bo CRSD jest wpisany w IV,
a WIec

LPSR =t= 3600 - (LPSD + LRSD) = LPAD + LRCD.
Korzystajac z okregu II iIII podo~mie otrzymujemy

LPQR = 3600 - (LPQB +'LRQB):= (1800 - LPQB) + (1800 '- LRQB) = LPAB + LRCB.
Lacznie mamy .~. ' .'

LPSR+.LPQR = LPAD + LRCD + LPAB + LRCB =
= (LPAD + Ll?AB) + (LRCD + LRCB) = LDAB + LDCB = 1800,

bo ABCD jest wpisany w cienki okrag. Udalo sie: naPQRS mozna opisac okrag. Stad

Hipoteza: Jezeli okregi I iII, II i III, III i IV oraz IV i I przecinaja sie w dwóch punktach i cztery z tych
osmiu puntów - po jednym z kazdej pary - leza na jakims okregu, to pozostale z tych punktów tez leza na
okregu.

A dlaczego to ma byc hipoteza, a nie juz
twierdzenie? Przeciez przeprowadzilis~y
dowód. Na to odpowiadaja kolejne dwa rysunki.
Widac z nich, ze dowiedlismy tylko jednego
z przypadków. Prosze spróbowac dowiesc
pozostalych (czy jest ich tylko dwa?).

A na zakonczenie propozycja
sformulowania hipotezy
i przeprowadzenia jej dowodu dla
sytuacji przedstawionej na rysunku
obok.
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