
!=44 Liga zadaniowa Wydzialu Matematyki, Informatyki
Uniwersytetu Warszawskiego i Redakcji "Delty"

Klub 44

Mechaniki

Skrót regulaminu

Czolówka ligi zadaniowej "Klub 4411

po uwzglednieniu ocen rozwiazan

zadan z numeru 4/1984

Tomasz Komorowski - ~widnik 50,09pkt

Marek Gal"cki - Milanówek 49,68pkt

Pawel K.minski - Warszawa 48, 74pkt

Edward Orzechowski - Warszawa 47,71pkt

Józef Siwy - Laziska Grn45,96pkt

Krzysztof Jedziniak- Katowice 45,74pkt

Wojciech Olszewski - Brwinów 45,49pkt

Wspólczynniki trudnosci zadan 82, 83, 84:

2,90 1,80 1,86

Cala siedmiooBobowa czol6wka sklada sie

tym razem z uczestników przekraczaj~cych

linie 44: panowie Galecki i Kaminski

juz po raz trzeci /zostajac Weteranami/,

pan Orzechowski po raz drugi, pozostali

po raz pierwszy, powiekszajac tym samym

liczbe czlonków Klubu do 24.

Redaguje dr Marcin E. KUCZ MA

./
Kazdy moze nadsylac rozwiazania zadan z numerun w terminie do konca miesiacan + 2. Szkice
rozwiazan zamieszczamy w nr n +4. Mozna nadsylac rozwiazania trzech, dwóch lub jednego

zadania (kazde na oddzielnej kartce), mozna to robic 'co miesiac lub z dowolnymi przerwami.
Oceniamy zadania w skali odO do 1 z dokladnoscia do 0,1'. Ocene mnozymy przez

suma ocen za rozwiazania danego zadania4-3' •

i tyle punktów otrzymuje nadsylajacy. Po zgromadzeniu 44 punktów (w dowolnym czasie) zostaje

on czlonkiem Klubu, a nadwyzka punktów jest zaliczana do po~ownego udzialu. Trzykrotne
czlonkostwo - to tytul Weterana.

Szczególowy regulamin zostal wydrukowany w nr 1/1984.

Zadania nr 97,' 98, 99

Termin nadsylania rozwiazan: 31 I 1985
97: Niech n bedzie ustalona liczba naturalna. Dowiesc, ze kazda liczbax z przedzialu O <x < 1
ma calkowita wielokrotnosc kx spelniajaca warJJnek:n2 (n+ l )-1 ~ kx < n.

98. Ciag (xn) dany jest wzorem rekurencyjnymx l = I,
xn+ I = (y' l + x; - 1)Ixn• Uzasadnic istnienie i znalezc wartosc granicy lim2nXn•

n~co

99. Na plaszczyznie dany jest odcinekAB o dlugosci c. Wyznaczyc wszystkie tIlo7J.iwepolozeniapunktu C, przy których odcinekAB jest naj dluzszym bokiem trójkataABC oraz ~elni1)ne sa

nierównosci ha ~ a, hb ~ b, he ~ C (jak zwykle, ha oznacza dlugosc wysokosct opuszczonej, na
bok a itd.)
Zadanie 99 przyslal pan Jerzy Milczarek z Gorzowa Wielkopolskiego.

'/

Teraz z twierdzenia Talesa mamy wspólliniowosc punktówA, C,
C, a jednokladnosc o srodkuA i stosunku AC : AC
przeprowadza okrag wpisany w czworokatABCID na okrag
dopisany do czworokataABCD.

A teraz przypadek, gdyczworokatABCD jest wypukly.
Wprowadzajac dodatkpwe oznaczenia, jak na rysunku,
uzyskujemy jak poprzednio

B'C C'D'

nie mozna jednak tak prosto uzyskac wspólliniowosci punktówA,

C', C. Ale mozna. Z twierdzenia Talesa m~my bowiem

a wiec B"lY' i BIDI sa równolegle i trójkaty B"CID" i DICBI
sa podobne. Mamy wiec

i (znów z Talesa) punktyA, C, C sa wspólliniowe. A koniec
dowodu jak w poprzednim przypadku.
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