Czotdwka 1ligi zadaniowe] "Elub 440"

po uwsglednieniu ocen rozwisgzan
zadari 2 numeru 4/1984

Tomasy Komorowski - Swidnik 50, 09pkt
Marek Gatecki - Milanfwek 49,68pkt
Pawel Kamisdski - Warszawa 48, T4pkt
Edward Crzechowski - Waraszawa 47,Tipkt
Jogef Siwy - Ragpiska Grnd5,96pkt
krzysztof Jedziniak- EKatowice 45, T4pkt
Wojeiech Olszewski - Brwindw 45 ,49pkt

WapdZesynniki trudnosci sadard 82, B3, B84:

2,90 1,80 1,86

Ca%za siedmiposobowa czotéwka skiada sig
tym razem z uczestnikiw przekraczajacych
linie 44: panowie Gatecki i Kamirski

jué po raz trzeci /zostajsc Weteranami/,
pan Urgechowski po rag drugi, poszostali
po raz pierwszy, powigkszajac tym samym
liczbe csionkdw Elubu do 24, -

Klub 44

Liga zadaniowa Wydzialu Matematyki, Informatyki i Mechaniki

Uniwersytetu Warszawskiego i Redakcji ,,Delty™

Skrot regulaminu

Kuazdy moze nadsylaé rozwigzania zadan z numeru # w terminie do konca miesiaca n+ 2. Szkice
rozwigzan zamieszczamy w nr n+4. Mozna nadsylaé rozwigzania trzech, dwoch lub jednego
zadania (kazde na oddzielnej karice), mozna to robi¢ co miesige lub z dowolnymi przerwami.
Oceniamy zadania w skali od 0 do 1 z dokladnoscig do 0,1. Oceng mnozymy przez

suma ocen za rozwigzania danego zadania
liczba osob, ktore nadestaly chod jedno rozwigzanie z numeru

i tyle punktéw otrzymuje nadsylajacy. Po zgromadzeniu 44 punktéw (w dowolnym czasie) zostaje
on czlonkiem Klubu, a nadwyzka punktdw jest zaliczana do ponownego udzialu. Trzykrotne
czlonkostwo — to tytul Weterana.

Srzezegdlowy regulamin zostal wydrukowany w nr 1/1984.

Zadania nr 97, 98, 99

Termin nadsylania rozwigzan: 31 I 1985 -
97. Niech n bedzie ustalong liczba naturalng. Dowiesc, ze kazda liczba x z przedzialu 0 < x < 1
ma calkowita wielokrotnos$¢ kx spelniajaca warunek: n*(n+1)""' < kx < n.

98. Ciag (x,) dany jest wzorem rekurencyjnym x; = 1, g
Xai1 = (Y/T+xZ—1)/x,. Uzasadni¢ istnienie i znalez¢ wartos¢ granicy lim 2"x,.
1 N0

99. Na plaszczyznie dany jest odcinek AB o dlugosci ¢. Wyznaczy¢ wszystkie m03 iwe polozenia
punktu C, przy ktorych odcinek 4B jest najdiuzszym bokiem trojkata 4BC oraz speinione sa

nieréwnosci b, < a, hy, < b, h, < ¢ (jak zwykle, h, oznacza dlugosé wysekosci opuszczonej na
bok a itd.)
Redaguje dr Marcin E. KUCZ MA Zadanie 99 przystal pan Jerzy Milczarek z Gorzowa Wielkopolskiego.

Teraz z twierdzenia Talesa mamy wspolliniowosé¢ punktow A4, C',
C, a jednoktadnos¢ o srodku A i stosunku AC : ACY
S przeprowadza okrag wpisany w czworokat ABC, D na okrag

\ dopisany do czworokata ABCD. :

\ A teraz przypadek, gdy czworokat ABCD jest wypukly.
| Wprowadzajac dodatkowe oznaczenia, jak na rysunku,
uzyskujemy jak poprzednio
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nie mozna jednak tak prosto uzyskac¢ wspolliniowosci punktow A,
C’, C. Ale mozna. Z twierdzenia Talesa mamy bowiem
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, a wigc B”D” i B, D, sa rownolegle i trojkaty B”C,D” i D,CB,
[ sa podobne. Mamy wige
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i (znow z Talesa) punkty A4, C’, C sa wspolliniowe. A koniec
dowodu jak w poprzednim przypadku.
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