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Rys. 2. Wihasnodéé charakteryzujgca pnmlmlq).

Zaznaczone odcinki sa rownej diugosci.

¥s. 5. Styczne do paraboli.

}.atwe zadanie o paraboli

Niech proste 4B, BC i CA beda styczne do paraboli. Wykaza¢, ze okrag
opisany na trojkacie 4 BC przechodzi przez ognisko P tej paraboli (rys. 1).

4

b x ' Rys. 1. Okrag opisany na tréjkacie utworzonym
przez styczne do paraboli przechodzi zawsze
przez ognisko tej paraboli. Oznaczenia
algebraiczne wykorzystuje sig w artykule

s Parabola, gwiazdki i bilard”.

tatwe czy trudne zadanie? Jesliby kto$ chcial to wyliczy¢, wystarczy napisac¢
rownanie tej paraboli w jakims$ ukladzie wspolrzednych, rownania trzech
dowolnych stycznych, obliczy¢ wspétrzedne ich punktow przeciecia i jakos
sprawdzi¢, czy te punkty sa wspotokregowe z ogniskiem paraboli... chyba jednak
nie zachgcamy do tych rachunkéw.

Przyjrzyjmy si¢ uwaznie paraboli

Jest to zbior punktow jednakowo oddalonych od ogniska ( punkt P) i kierownicy
(prosta k, rys. 2).

Prosta [ przechodzaca przez ognisko i prostopadla do kierownicy jest osia symetrii
paraboli. Przecina ona parabolg w punkcie @, nazywanym jej wierzchotkiem,

a kierownice w punkcie R. Wierzcholek Q jest oczywiscie srodkiem odcinka PR.

n

Rys. 3 c Rys, 4

Styczna m do paraboli w wierzchotku jest rownolegia do kierownicy (rys. 3).
Obierzmy teraz na paraboli dowolny punkt 4. Niech 4’ bedzie rzutem
prostokatnym A4 na kierownicg, a prosta n dwusieczna kata ¥ 4'4P (rys. 3).
Trdjkat A" AP jest rownoramienny, wigc dwusieczna n kata przy wierzchotku 4
przecina podstawe A°P w jej srodku B i to pod katem prostym. Z twierdzenia
Talesa wynika, ze punkt B nalezy do prostej m. Przypusémy teraz, ze prosta n
przecina parabolg w jeszcze jednym punkcie C (rys. 4). Niech rzutem
prostokgtnym C na kierownicg bedzie punkt C'. Mieliby§my wowczas CP = CC’
(bo C nalezy do paraboli) i CP = CA’ (bo C lezy na wysokosci trojkata
rownoramiennego A A’AP). Byloby wigc CC’ = CA’, co jest niemozliwe.
Otrzymujemy stad dwa wnioski

Whiosek 1

Prosta n jest styczna do paraboli (spdjrzmy, jak prosta i elegancka mamy
konstrukcje stycznej do paraboli w danym punkcie).

Whiosek 2

Wszystkie rzuty prostokatne ogniska paraboli na styczne do niej lezg na prostej m
(rys. 5).



