MONIKA MARKIEWICZ Z WARSZAWY : Uprzejmie prosze o wyjasnienie mi nalamaci
»Delty« (1) kiedy w definicji nowego pojecia uzywamy réwnowaznosci, a kiedy slownego sformulowania
wjezeli...” (2) ezy zapis ,,="" oznacza to samo, co ,, <>"?

(1) Nie ma tu zadnej reguly, mozna i tak, i tak. Jest jednak pewna subtelna réznica w sposobie
uzywania tych sformulowan. Poréwnaj zdania

I. ,,Df. fjest funkcja ciggla wtedy i tylko wtedy, gdy spelnia nastepujacy warunek:..."”

IL. ,,Df. Jezeli f spelnia warunek ..., to mowimy, ze jest funkcja ciagla.”

Pierwsze zdanie jest zdaniem nalezacym do matematyki, prawdziwym z zalozenia. Drugie zdanie
jest zdaniem o matematyce, ale do matematyki nie nalezy. Wystepuje w nim bowiem czasownik
»moOwi¢"”, odnoszacy si¢ do czynnosci czlowieka. Sugeruje ono, Ze jesli si¢ chce dobrze rozumieé
to, co nastapi po tym zdaniu, to nalezy termin ,,funkcja ciagla™ rozumieé w taki sposéb, by

zdanie I bylo prawdziwe.

(2) To zalezy od uzywajacego te symbole. Bywa tak, ze z dwu ludzi jeden uzywa ,,="", drugi ,,<"
w tym samym sensie. Jednakze czesto <> jest symbolem operaciji logicznej, ktéra kazdej parze
dowolnych zdan przyporzadkowuje ich rownowainoéé¢ p < ¢. Ta rdwnowazno$é¢ moze byé —

w zaleZznosci od wartoéci logicznych zdan p i g — prawdziwa lub falszywa. Natomiast symbol =
rezerwuje si¢ dla takich sytuacji, w ktérych wiadomo, ze dwa konkretne zdania p i ¢ maja ta

sama wartoé¢ logiczna, a wigc ze rownowaznosé p <> g jest zdaniem prawdziwym, Napis p=gq
oznacza to wlasnie (TBI).

XVII MIEDZYNARODOWA OLIMPIADA MATEMATYCZNA

W dniach 7-8 lipca 1975 r. odbyla si¢ kolejna Migdzynarodowa Olimpiada
Matematyczna. Ekipa polska wigkszych sukceséw nie zanotowata. Oto zadania:

Dzien pierwszy.
1. Niech x;, i (i = 1, 2, ..., n) beda takimi liczbami rzeczywistymi, ze
X = X3 2 X3 ... = Xny
ViZ V2= V3= oo 2 Vo
Dowiesé, ze jezeli ciag z,, 23, ... z, jest dowolng permutacia liczb y,, y21, ... ¥, 10

n L
Z (xi—y)? < Z (xi—z).
i=1 i=1
2. Niech a,, a;, as ... bgdzie takim ciggiem nieskonczonym liczb calkowitych dodatnich, ze
G < gy dlak=1,23,...
Dowieéé, ze nieskoficzenie wiele wyrazoéw a. mozna przedstawié¢ w postaci

Om = X" ay+y-ay
gdzie x i y s liczbami calkowitymi dodatnimi i p # q.

3. Na bokach dowolnego trojkata ABC zbudowano trdjkaty ABR, BCP, CAQ lezace w jego
plaszczyznie, z ktérych zaden nie ma wspolnych punktéw wewnetrznych z trojkatem A8C,
przy czym
4 PBC = 4 CAQ = 45°,
4+ BCP = 4 QCA = 30°,
<ABR = 4 BAR = 15°,

Dowiesé, ze < QRP = 90° i QR = RP.

Dziei drugi.

4. Suma cyfr liczby 44444444 zapisanej w dziesi¢tnym systemie pozycyjnym jest réwna A. Niech B
bedzie sumg cyfr liczby A. Znalezé sumg cyfr liczby B. (Liczby A i B zostaly zapisane réwniez
w dziesigtnym systemie pozycyjnym.)

5. Czy na okregu o promieniu 1 mozna znalezé 1975 takich punktéw, ze dlugosé kazdej cigciwy,
ktérej koficami s3 dwa sposrod nich, jest liczba wymierng ? OdpowiedZ nalezy uzasadnié.

6. Znalez¢ wszystkie wiclomiany P dwoch zmiennych spelniajace nastgpujgce warunki:

(1) P jest wielomianem jednorodnym stopnia n, to znaczy dla dowolnych liczb rzeczywistych
1, x, y jest
P(’xr ry) - ".P(x' »,
gdzie n jest liczbg naturalng.
(2) Dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b, ¢ jest

Pla+b,0)+ P(b+c,a)+ P(c+a, b) = 0.
3) P(1,0) = 1.



